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CHƯƠNG III: PHƯƠNG PHÁP TOẠ ĐỘ TRONG MẶT PHANG 


§1. PHƯƠNG TRÌNH TổNG QUÁT CỦA ĐƯỜNG THANG 

A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT. 

1. Vectơ pháp tuyến và phương trình tông quát của đường thẳng : 

a. Định nghĩa : Cho đường thẳng A. Vectơ n ^ 0 gọi là vectơ pháp tuyến (VTPT) của A 
nếu giá của n vuông góc với A. 

Nhận xét: 

- Nếu n là VTPT của A thì kn ( k 5É 0) cũng là VTPT của A. 

b. Phương trình tổng quát của đường thẳng 

Cho đường thẳng A đi qua M 0 (x ữ ;y 0 ) và có VTPT n — (. a;b ). 

Khi đó M(x;y ) Ễ Ao MM ữ 1 n <o MM ũ .n = 0 00 a(x — x 0 ) + b(y — y 0 ) = 0 
00 ax + by + c = 0 (c = —ax ữ — by 0 ) (1) 

(1) gọi là phương trình tôhg quát của đường thẳng A. 

Chú ý: 

- Nếu đường thẳng A : ax + by + c = 0 thì n — (a; b) là VTPT của A . 
c) Các dạng đặc biệt của phương trình tông quát 

• A song song hoặc trùng vói trục Ox 00 A : by + c — 0 

• A song song hoặc trùng vói trục Oy 00 A : ax + c — 0 

• A đi qua gốc tọa độ 00 A : ax + by — 0 

• A đi qua hai điểm A (a; 0), B (0; b ) 00 A : — + 7 = 1 với [ab 0) 

\ / \ / a b v ; 
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• Phương trình đường thẳng có hệ số góc k là y = kx + m với k — tan a, a là góc 
hợp bởi tia Mt của A ở phía trên trục Ox và tia Mx 

2. Vị trí tương đối của hai đường thẳng. 

Cho hai đường thẳng d-, : a,x + \y + c, = 0; d 2 : a 2 x + b 2 y + c 2 =0 


• d, cắt d„ khi và chỉ khi 


d l / /d 2 khi và chỉ khi 


1 \ 
2 b 2 

1 b l 

, h, 


• d l = d 2 khi và chỉ khi 
Chú ý: Vói trường hợp a 2 .b r c 2 ^ 0 khi đó 


= 0 và 


0, hoặc 


«1 \ 


K C 1 


C 1 «1 

a 2 b 2 


\ c 2 


c 2 a 2 


= 0 


= 0 và 


+ Nếu y- ^ -y- thì hai đường thẳng cắt nhau. 

K h 2 


+ Nếu y- = ^ ^ — thì hai đường thẳng song song nhau. 

b K c 2 


+ Nếu y- = y- = — thì hai đường thẳng trùng nhau. 

K K c 2 


B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 

Ì&. DẠNG ĩ: Viết phương trình tông quát của đường thẳng. 

1. Phương pháp giải: 

• Để viết phương trình tổng quát của đường thẳng A ta cần xác định 
-Điểm A(x 0 ;y 0 ) e A 


- Một vectơ pháp tuyến n (a; b ) của A 

Khi đó phương trình tổng quát của A là aỉyX — x 0 ) + &(?/ — í/ 0 ) = 0 
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Chú ý: 

o Đường thẳng A có phương trình tổng quát là ax + by + c = 0, a 2 + b 2 ^ 0 nhận 
n (a; b ) làm vectơ pháp tuyến. 

o Nếu hai đường thẳng song song với nhau thì VTPT đường thẳng này cũng là 
VTPT của đường thẳng kia. 

o Phương trình đường thẳng A qua điểm M (£ 0 ; y 0 ) có dạng 

A : a (2 — x 0 ^J + b(y — í/ 0 ) = 0 với a 2 +b 2 ^ 0 

hoặc ta chia làm hai trường hợp 
+ X — x 0 : nếu đường thẳng song song với trục Oy 
+ y — y 0 = kiyX — 2 0 ) : nếu đường thẳng cắt trục Oy 


o Phương trình đường thẳng đi qua A (a; 0), B (0; b ) vói ab 5* 0 có dạng — + y- = 1 

' ' a b 

Ví dụ 1: Cho tam giác ABC biết A (2; 0), B (0; 4), (7(1; 3). Viết phương trình tổng quát 
của 

a) Đường cao AH 

A. X — 2y — 2 — 0 B. X — y — 3 = 0 c. X — y — 4 = 0 D. X — y — 2 = 0 

b) Đường trung trực của đoạn thẳng BC. 

A. X — y + 6 = 0 B. X — y + 3 = 0 c. X — y + 5 = 0 D. X — y + 4: — 0 

c) Đường thẳng AB . 


A. 2x + y — 14 = 0 B. 2x + y — 3 = 0 c. 2x + y — 5 = 0 D. 2x + y — 4 = 0 

d) Đường thẳng qua c và song song với đường thẳng AB . 

A. 2x + y — 5 — 0 B. 2x + y — 4 = 0 c. 2x + y — 6 = 0 Đ. 2x + y — 7 — 0 


Lời giải 
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a) Vì AH _L BC nên BC là vectơ pháp tuyến của AỈI 

Ta có BC ị 1; — 1) suy ra đuờng cao AH đi qua A và nhận BC là vectơ pháp tuyến có 
phuơng trình tổng quát là 1. (x — 2 )1. (y — 0) = 0 hay X — y — 2 = 0. 


b) Đuờng trung trực của đoạn thẳng BC đi qua trung điểm BC và nhận vecto BC 
làm vecto pháp tuyến. 


Gọi / là trung điểm BC khi đó Xj — Xb y T — y B — — = — =/■/ 


1,7' 
2 ’ 2 y 


Suy ra phuong trình tổng quát của đuòng trung trực BC là 1. 




0 


hay X — y + 3 = 0 


c) Phuong trình tổng quát của đuòng thẳng AB có dạng — + ^ = 1 hay 

2x + y — 4 = 0 . 

d) Cách 1: Đuòng thẳng di? có VTPT là n (2;l) do đó vì đuòng thẳng cần tìm song 

song vói đuòng thẳng AB nên nhận re(2;l) làm VTPT do đó có phuong trình tổng 
quát là 2.(x — 1) + 1.(y — 3 ) = 0 hay 2x + y — 5 = 0. 

Cách 2: Đuòng thẳng A song song với đuòng thẳng AB có dạng 2x + y + c = 0. 

Điểm c thuộc A suy ra2.1 + 3 + c = 0=^c = —5. 

Vậy đuòng thẳng cần tìm có phuong trình tổng quát là 2x + y — 5 = 0 . 

Ví dụ 2: Cho đuòng thẳng d \ X — 2?/+ 3 = 0 và điểm M í — 1; 2). Viết phuong trình 
tổng quát của đuòng thẳng A biết: 

a) A đi qua điểm M và có hệ số góc k — 3 

A. 3x — y + 6 = 0 B. 3x — y + 7 — 0 c. 3x — y + 5 = 0 D. 3x — y + 4: — 0 

b) A đi qua M và vuông góc vói đuòng thẳng d 
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A. 2x + y + A = ữ B. 2x + y + 3 = 0 c. 2x + y + 2 = ữ 
c) A đối xứng với đường thăng d qua M 

A. X — 2y + 4 = 0 B. X — 2y + 5 = 0 c. 2x — 2y + 7 = 0 


D. 2x + y + 1 = 0 


D. X — 2y + 7 — 0 


Lời giải: 

a) Đường thẳng A có hệ số góc k = 3 có phương trình dạng y — 3x + m. Mặt khác 

M ẽ A=^2 = 3.Ị-lỊ + ffl4ffl = 5 

Suy ra phương trình tổng quát đường thẳng A là y = 3x + 5 hay ĩ>x — y + 5 = 0 . 


13 , 

b) Ta có X — 2y + 3 = 0 y = ^ do đó hệ số góc của đường thắng d là k d 


1 

2 ' 


Vì A _L d nên hệ số góc của A là k A thì k d .k A = —1 => k A = —2 
Do đó A : y = —2x + m, M e A 2 = — 2.( — l) + m =» m = — 2 


Suy ra phương trình tổng quát đường thăng A là y — — 2a; — 2 hay 2x + y + 2 = 0 . 

c) Cách 1: Ta có —1 — 2.2 + 3 5É 0 do đó M Ệ d vì vậy đường thẳng A đối xứng với 
đường thẳng d qua M sẽ song song với đường thắng d suy ra đường thẳng A có 
VTPT là n(l;-2). 

Ta có d(l;2) g d, gọi A' đối xứng với A qua M khi đó i'ẽ A 


Ta có M là trung điểm của AA 

X, + X., 


y M 


2 

y A + y A ’ 


X A' = 2x m ~ x a= 2-t- 1 ) - 1 = -3 

y A ' = “Va = 2.2 — 2 = 2 


A' -3;2 


Vậy phương trình tổng quát đường thẳng A là l.(x + 3) — 2(y — 2 ) = 0 hay 
X - 2y + 7 = 0 . 


Cách 2: Gọi dỊx 0 ;y 0 ) là điểm bất kỳ thuộc đường thẳng d, A'(x;y^j là điểm đối xứng 
với A qua M . 
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Khi đó M là trung điểm của AA' suy ra 


X, 


'M 


X 0+ X 

2 

y 0 + y 2 : 

2 



2 


Ta có A G d x ữ — 2 y 0 + 3 = 0 suy ra (— 2 — £) — 2.(4 — t/) + 3 = 0<t»£ — 2y + 7 = 0 

Vậy phuơng trình tổng quát của A đối xứng với đường thẳng d qua M là 
X - 2y + 7 = 0 . 

Ví dụ 3: Biết hai cạnh của một hình bình hành có phuơng trình X — y — 0 và 
X + 3y — 8 = 0, tọa độ một đỉnh của hình bình hành là (—2; 2 ì. Viết phuơng trình các 
cạnh còn lại của hình bình hành. 

A. X — y + 4: — 0 B. X + 3y — 3 = 0 c. X + 3y — 2 = 0 D. X — y — 1 = 0 

Lời giải 

Đặt tên hình bình hành là ABCD với A (— 2;2 ì, do tọa độ điểm A không là nghiệm của 
hai phuơng trình đuờng thẳng trên nên ta giả sử BC : X — y — 0, CD : X + 3y - 8 = 0 

Vì AB / /CD nên cạnh AB nhận n CD (1; 3 ) làm VTPT do đó có phuơng trình là 
l.(x + 2) + 3.(y — 2 ) = 0 hay X + 3y — 4 = 0 

Tuơng tự cạnh AD nhận n BC (l; — 1 ) làm VTPT do đó có phuong trình là 

1.(£ + 2) — 1 .( 2 / — 2 ] = 0 hay X — y + 4 = 0 

Ví dụ 4: Cho điểm MÍ 1; 4). Viết phuong trình đuòng thẳng qua M lần luợt cắt hai tia 
Ox, tia Oy tại A và B sao cho tam giác OAB có diện tích nhỏ nhất. 

A. Ax + y — 6 = 0 B. 4:X + y — 2 = 0 c. Ax + y — 4 = 0 D. 4:X + y — 8 = 0 


Lời giải: 
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Giả sử Ả ( a; 0), B (0; b ] với a > 0, b > 0. Khi đó đường thẳng đi qua A, B có dạng 


- + ị = 1. Do M e AB nên - + - = 1 


a b 


a b 


1 


Mặt khác S nAR — 4- OA.OB — ^ab . 


1 4 


Áp dụng BĐT Côsi ta có 1 = — + y > 2J—- => ab > 16 =t- S OAB > 


a b 


1 4 ,14 . 

Suy ra S 0AB nhỏ nhất khi — = — và —|-- = ldođóa = 2;6 = 
a b a b 


Vậy phương trình đường thẳng cần tìm là ^ ^ = 1 hay Ax + y — 8 = 0 

2 8 

DẠNG 2: Xét vị trí tương đối của hai đường thẳng. 

1. Phương pháp giải: 

Để xét vị trí tương đối của hai đường thẳng 

d Ấ : a ,X + b { y + q = 0: d 2 : a 2 x + b 2 y + c 2 = 0 . 


Ta xét hệ 


a + b^y + q =0 


(I) 


a 2 x + b 2 y + c 2 =0 

+ Hệ (I) vô nghiệm suy ra d l / /d 2 . 


+ Hệ (I) vô số nghiệm suy ra d 1 = d 2 

+ Hệ (I) có nghiệm duy nhất suy ra di và d 2 cắt nhau và nghiệm của hệ là tọa độ giao 
điểm. 


Chú ý: Với trường hợp a 2 .b r c 2 ^ 0 khi đó 


+ Nếu — ^ thì hai đường thẳng cắt nhau. 

a 2 b 2 


+ Nếu — = ^ — thì hai đường thẳng song song nhau. 

a 2 b 2 c 2 
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, TA/ a, b c, 

+ Nếu — = y- = — 
a 2 b 2 c 2 

thì hai đường thẳng trùng nhau. 

2. Các ví dụ: 



Ví dụ 1: Xét vị trí tương đối các cặp đường thẳng sau 


a) A 1 : X + y — 2 = 

0; A 2 : 2x + y — 3 = 0 

A. A 1 cắt A 2 

B. A 1 trùng A 2 

c. AJ/ A 2 

D. Không xác định được 


b) A-, : — X — 2y + 5 = 0; A 2 : 2x + ẩy — 10 — 0 


A. A 1 cắt A 2 

B. A : trùng A 2 

c. AJ / A 2 

D. Không xác định được 

c) Aj : 2x — 3y + 5 : 

= 0; A 2 : X — 5 — 0 

A. Aj cắt A 2 

B. A : trùng A 2 

c. AJ/ A 2 

D. Không xác định được 

d) A 1 : 2x + 3y + 4 : 

= 0; A 2 : —Ax — 6y = 0 

A. A 1 cắt A 2 

B. A 1 trùng A 2 

c. AJ/ A 2 

D. Không xác định được 

Lời' giải: 



a) Ta có - ^ - suy ra A, cắt A„ 

2 1 J 1 2 

— 1 —2 5 

b) Ta có —— = — = —— suy ra A, trùng A„ 

2 4 —10 y 162 

c) Ta có i ^ suy ra A 1 cắt A 2 
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A\ '“4 -6 0 Ạ , /A 

d ì TaCÓ 2 = 3 ^ ị suy ra Al / / A 2 

Ví ÍỈM 2: Cho tam giác Ai?c có phương trình các đường thẳng AB,BC , (A4 là 
Ẩ5 : 2x - y + 2 = 0 ; BC : 3x + 2y + 1 = 0 ; CA : 3x + ỉ/ + 3 = 0 . 

Xác định vị trí tương đối của đường cao kẻ từ đỉnh A và đường thắng 
A \ 3x — y — 2 = ữ 

A. cắt B. trùng 

c. Song song D. Không xác định được 


Lời giải 

Tọa độ điểm A là nghiệm của hệ 

Ta xác định được hai điểm thuộc đường thẳng BC là M(-l;l), A(l;-2) 

Đường cao kẻ từ đỉnh A vuông góc với BC nên nhận vectơ MN (2; — 3) làm vectơ pháp 
tuyến nên có phương trình là 2 (X + l)-3y = 0 hay 2x — 3y + 2 = 0 


y + 2 = 0 
y + 3 = 0 




X — — 1 

y = 0 


M- 1 ; 0 ' 


3 —1 X , 

Ta có ^ ^ ^ suy ra hai đường thắng cắt nhau. 

Ví dụ 3: Cho hai đường thẳng A 1 : (rri — 3)x + 2y + m 2 — 1 = 0 và 
A 2 : — X + my + (m — ' 1)2 = 0 . 


a) Xác định vị trí tương đối và xác định giao điểm (nếu có) của Aj và A, trong các 
trường hợp m = 0, m = 1 


A. A 1 cắt A 2 
c. AJ/ A 2 


B. A : trùng A 2 
D. Không xác định được 
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b) Tìm m để hai đường thẳng song song vói nhau. 


A.m = 2 


B. m = 5 


c. m = 4 


D. m = 3 


Lời giải: 


a) Với m — 0 xét hệ 


— 3x + 2y — 1 — 0 

—X + 1 = 0 



* suy ra Aj cắt A 2 tại điểm có tọa độ 

y = 2 




V / 

0 suy ra A 1 cắt A 2 tại gốc tọa độ 


b) Với m — 0 hoặc m — 1 theo câu a hai đường thắng cắt nhau nên không thỏa mãn 

Với m ^ 0 và m ^ 1 hai đường thẳng song song khi và chỉ khi 

m — 3 2 m 2 — 1 

——— = — ^ —-=- m = 2 

-1 m 

Vậy vói m = 2 thì hai đường thẳng song song vói nhau. 

Ví dụ 4: Cho tam giác ABC, tìm tọa độ các đỉnh của tam giác trong trường hợp sau 

a) Biết A( 2;2) và hai đường cao có phưong trình 

d 1 : X + y — 2 — 0 ] d 2 \ 9x — 3y + 4: = 0 . 






b) Biết A{ 4;—1), phưong trình đường cao kẻ từ B là A : 2x — 3y — 0; phưong trình 
trung tuyến đi qua đỉnh c là A' : 2x + 3y — 0. 
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A. B 


c. B 


*§ 


1 1 

2 ’ 3 


và c 

2 

B. B 

4 ì 

1;-- 

2;- 


3 


3J 


và c 

4 

2;-- 


3 


D. B 


5._5 
4’ 6 


và (7(6;—4]. 
và (7(6;—4( 


Lời giải 

a) Tọa độ điểm A không là nghiệm của phương trình d v d 2 suy ra A Ệ d v A Ệ (1, nên ta 
có thể giả sử B e d v c G d 2 


Ta có AB đi qua Ả và vuông góc với d 2 nên nhận w(3;9) làm VTPT nên có phương 
trình là 

3 (X — 2) + 9 (y — 2 ) = 0 hay 3x + 9y — 24 = 0; AC đi qua A và vuông góc với d l nên 

nhận vị — l;l) làm VTPT nên có phương trình là — 1 .(. 7 : — 2 ) + \ .ịy — 2 ) = 0 hay 

X — y = 0 


B là giao điểm của d Ấ và AB suy ra tọa độ của B là nghiệm của hệ 


I X + y — 2 — 0 
1 3x + 9y — 24 = 0 



=>■ 


Tương tự tọa độ c là nghiệm của hệ 


f 9x — 3y + 4 = 0 

2 

Q ^ 

2 

2 


ỏ => c 



x-y = 0 

2 

3 ’ 

3 / 

y = — 

[ 3 



Vậy A( 2;2), B{- 1;3) và c 



2 ' 

3 


b) Ta có AC đi qua A( 4; —1) và vuông góc với A nên nhận u (3; 2) làm VTPT nên có 
phương trình là 

3(x — 4) + 2(?/ + 1) = 0 hay 3x + 2y — 10 = 0 
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? 3x + 2y —10 = 0 £ = 6 , , 

Suy ra toạ độ c là nghiệm của hệ 1 „ „ 1 . c 6: —4 

y 5 ' 2z + 3ĩ/ = 0 1 y — —4 ^ ’ ' 


Giả sử -B (£g; ?/ s ) suy ra trung điểm I Xb 2 ^ 2 

do đó 

2 . x,i + 4 + 3. = 0 hay 2x B + 3t/ b + 5 = 0 (1) 

Mặt khác Be A suy ra 2x s — 3?/ fl = 0 (2) 

Từ (1) và (2) suy ra B — —^ 


của AB thuộc đuờng thăng A' 


Vậy A{ 4; —1), -B 


5 _5 
4’ 6 


và ơ(6;—4 


§2. PHƯƠNG TRÌNH THAM số CỦA ĐƯỜNG THANG 


1. Vectơ chỉ phương và phương trình tham sô của đường thẳng : 
a. Định nghĩa vectơ chỉ phương: 

Cho đường thẳng A. Vectơ u ^ 0 gọi là vectơ chỉ phương (VTCP) của đường thẳng A 
nếu giá của nó song song hoặc trùng với A . 

Nhận xét: 

- Nếu u là VTCP của A thì kuịk o) cũng là VTCP của A. 

- VTPT và VTCP vuông góc với nhau. Do vậy nếu A có VTCP u — (a; b ) thì n = (—6; à) 
là một VTPT của A. 

h. Phương trình tham sô'của đường thẳng: 

Cho đường thẳng A đi qua M 0 (x 0 ;y 0 ) và u — ( a;b ) là VTCP. 
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Khi đó M(x-,y ) e A.<s> MM ữ — tu 



Hệ (1) gọi là phương trình tham sổ'của đường thẳng A, t gọi là tham số 

Nhận xét : Nếu A có phương trình tham số là (1) khi đói e A <tỉ> A(x ữ + at ; y 0 + bt ) 

2. Phương trình chính tắc của đường thẳng. 

Cho đường thẳng A đi qua M 0 (x 0 ;y 0 ) và u — ( a;b ) (với a 0, b 0) là vectơ chỉ 

phương thì phương trình --— = — được gọi là phương trình chính tắc của 

a b 

đường thẳng A. 

B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 

"S, DẠNG 1: Viết phương trình tham sô và chính tắc của đường thẳng. 

1. Phương pháp giải: 

• Đê viết phương trình tham số của đường thăng A ta cần xác định 
-Điểm A(x 0 ;y 0 ) e A 

- Một vectơ chỉ phương u í a; b ) của A 



Khi đó phương trình tham số của A là 


• Để viết phương trình chính tắc của đường thẳng A ta cần xác định 
-Điểm A(x 0 ;y 0 ) 6 A 

- Một vectơ chỉ phương u (a; b ), ab 0 của A 

Phương trình chính tắc của đường thẳng A là ——— = — — 

a b 

(trường hợp ab = 0 thì đường thẳng không có phương trình chính tắc ) 

Chú ý: 

o Nếu hai đường thẳng song song với nhau thì chúng có cùng VTCP và VTPT. 
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o Hai đường thăng vuông góc với nhau thì VTCP của đường thắng này là VTPT của 
đường thẳng kia và ngược lại 

o Nếu A có VTCP u — (a;ò) thì n — (—6;a) là một VTPT của A. 

2. Các ví dụ: 

Ví dụ 1: Cho điểm A í 1; —3) và B(-2 :3 ]. Viết phương trình tham số của đường thẳng À 
trong mỗi trường hợp sau: 

a) A đi qua A và nhận vectơ n(l;2) làm vectơ pháp tuyến 






b) A đi qua gốc tọa độ và song song với đường thẳng AB 



c) A là đường trung trực của đoạn thẳng AB 






Lời giải: 
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a) Vì A nhận vectơ n(l;2) làm vectơ pháp tuyến nên VTCP của A là u (— 2; 1). 


Vậy phương trình tham số của đường thẳng A là A : 


ịx = 1-21 
ịy = -3 + t 


b) Ta có ABị— 3;6) mà A song song với đường thẳng AB nên nhận uị — 1;2) làm 
VTCP 


Vậy phương trình tham số của đường thẳng A là A : 


ịx = —t 

ịy = 2 1 


c) Vì A là đường trung trực của đoạn thẳng AB nên nhận AB{- 3;6) làm VTPT và đi 
qua trung điểm I của đoạn thẳng AB . 

Ta có lị -^;0 I và A nhận w(-l;2) làm VTCP nên phương trình tham số của đường 


1 

thẳng A là A : j 2 

\y = 2í 


Ví dụ 2: Viết phương trình tổng quát, tham số, chính tắc (nếu có) của đường thẳng A 
trong mỗi trường hợp sau: 

a) A đi qua điểm A (3; 0) và B (1; 3) 

A. 3x + 2y — 6 = 0 B. 3x + 2y — 7 = 0 

c. 3x T 2y — 9 — 0 D. 3x + 2y — 8 = 0 


b) A đi qua N (3; 4) và vuông góc với đường thẳng d ' 


X = 1 — 3t 
y = 4 + òt 


. x — 3 y + 4 _ x + 3 y — 4 

A. = B. —— = 


c X + 3 _ y- 4 X 3 _ y-A 
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Lời giải: 


a) Đường thẳng A đi qua hai điểm A và B nên nhận AB = (—2; 3) làm vectơ chỉ 
phương do đó 


í £ = 3 — 2 1 ^ 

phương trình tham số là I 3t ' p^ ươn 8 hình chính tăc là 

trình tổng quát là 3(x — 3 ) = —2 y hay 3x + 2y — 9 = 0 


X — 3 y , 

phương 


b) A _L d' nên VTCP của d' cũng là VTPT của A nên đường thẳng A nhận uị — 3; 5 ) 
làm VTPT và vị — 5; — 3 ) làm VTCP do đó đó phương trình tổng quát là 

—3 (£ — 3) + 5 (y — 4) = 0 hay 3x — 5y + 11 = 0; phương trình tham số là 

phương trình chính tắc là ———^ = -——^ 

5 3 

Ví dụ 3: Cho tam giác ABC có 2;l), B (2; 3 ) và (7(1; — 5 ). 


I X = 3 — 5í 
Ịy = 4-3í ; 


a) Viết phương trình đường thẳng chứa cạnh BC của tam giác. 

\ X = 2 — 3t _ Ị X — 2 — 4t _ [ £ = 2 — t 

A. n z B. “ ’ c. “ “, 

y = 3 — 8í y = 3 — 8í \y — 3 — 2t 


Ị X — 2 — t 
ịy = 3 - 8í 


b) Viết phương trình đường thắng chứa đường trung tuyến AM. 


. \x — —3 + Ị-t 

A. 2 

[ y = l-2t 


B. 



y — 1 + 2t 


„7 

\x = -2 + --t 

c. 2 

y = -l-2t 


D. 


X = -2 + 
y = l-2t 


c) Viết phương trình đường thẳng đi qua hai điểm D, G vói D là chân đường phân giác 
trong góc A và G là trọng tâm của A ABC. 
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A. 

X = — — + 9/ 

3 

B.| 

X = 1 + 9/ 

c. 

X = — — + 19/ 

1 D ' 


y = -ị + 2t 


y = -1 + 2/ 


7 3 + 2í 


X = \ + 19/ 
3 

v = -\ +2t 


Lời giải: 


a) Ta có BCị—l] —8) suy ra đường thẳng chứa cạnh BC có phương trình là I 


X — 2 — / 
y — 3 — 8/ 


b) M là trung điểm của BC nên M 

AM nhận AM 


ị,-i 

2 




do đó đường thẳng chứa đường trung tuyến 
7 


X — —2 ~~ t 

làm VTCP nên có phương trình là ị ' 2 


[ y = 1 - 2t 

c) Gọi D(x D ;y D ) là chân đường phân giác hạ từ A của tam giác ABC 


—> 4 R-* 

Ta có BD = 4^- DC 
AC 


M aAB = 


= ự(-2-2 ) 2 +(3-l) 2 = 2 V 5 và 


AC = ^/(l + 2 ) 2 +(-5-l) 2 = 3 V 5 


suy ra 


BD = 44^ = ịẼ)C 4» 
AC 3 


X D 2 2 (1 X d) 


& 


Vn - 3 = ^(-5-ĩ/í 


u 


x n - 

ỉ/ũ £ 
5 


1 1 

3 ’ 3 


là trọng tâm của tam giác ABC 
Ta có DG 


trình là 


19 2 , - 

^— 2^- suy ra đường thắng DG nhận u í 19; 2 ì làm VTCP nên có phương 
15 15 

1 


X = ^ 4- 19/ 
3 

v = -\ +2t 
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Ví dụ 4 : Cho tam giác ABC biết AB \ X + y — 1 = 0, AC : X — y + 3 — Ova trọng tâm 
G (1; 2). Viết phương trình đường thẳng chứa cạnh BC. 


A. 


X = 2 

\x = 4 

[x = 2 

[ 


B. 

c. 

D. 

[2/ = -1 - 6í 

Ị 2/ = — 1 + 6í 

1 

+ 

OT 

C-L 

1 


X = 2 

y — — 1 + 6t 


Lời giải: 


Ta có tọa độ điểm A là nghiệm của hệ 


ịx + y — 1 — 0 
ịx — y + 3 — 0 



=*A(- 1;2) 


Gọi M(x;y) là trung điểm của BC 


Vì G là trọng tâm nên A G = 2.GM, A G (2; 0), GM (X — 1; y — 2) suy ra 

2 = 2 . (x — í) / \ 

“ Z=>M( 2;2) 

0 = 2.(y-2) 1 ' 

S(x B ;y B ) G Ẩ5 => X B + y B - 1 = 0 => y B = 1 - X B do đó 5(x B ;l - X B ) 
CỊĩ c ;|/p| e 4C 4 ĩp - í/p + 3 = 0 4 |/ c = x ơ + 3 do đó c (x c ; x c + 3) 

X B + x r 


Mà M là trung điểm của BC nên ta có 


Vm 


Vb +Vc 




X B + x c = 4 
x n — x u = 0 


x B =2 
x n =2 


Vậy Bị 2; — 1), cị 2; 5 ) =>■ i?ơỊ0;6) suy ra phương trình đường thẳng BC là 

í x = 2 
] y = —1 + 6t 


ÌS. DẠNG 2. Xác định tọa độ điểm thuộc đường thẳng. 
1. Phương pháp giải. 
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Để xác định tọa độ điểm thuộc đường thẳng ta dựa vào nhận xét sau: 


~ . V ’ . I X — x 0 + at 

Điểm A thuộc đường thăng A : \ , t e R( hoặc A 

y = y 0 + bt 


x-x ữ _ y-y 0 


) có 


dạng Ả ( x 0 + at ; y 0 + bt j 

Điểm A thuộc đường thẳng A : ax + by + c — 0 (ĐK: a 2 + b 2 vt 0) có dạng 


í;- 


-at — c 


vói b ^ 0 hoặc Ả 


-bt — c 




vói a ^ 0 


2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Cho đường thẳng A : 3x — Ay — 12 = 0 

a) Tìm tọa độ điểm A thuộc A và cách gốc tọa độ một khoảng bằng bốn 


A. A(4;0) 
c. \ (4; 0) và A 2 


—28—96 
25 ’ 25 


-28-96 
25 ’ 25 


B. A 

D. Aí 0 ;- 3 


b) Tìm điểm B thuộc A và cách đều hai điểm E (5; 0), F Ị 3; — 2) 
A.B(4;0) B.B(0;-3) c 


D. B 


24 _3 

y ; 7 


c) Tìm tọa độ hình chiếu của điểm M ị 1:2 j lên đường thẳng A 
A. ff(4;0) B. H( 0;-3) c. 


D. H 


76 _18 
25’ 25 


Lời giải: 
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a) Dễ thấy M (0; — 3 ) thuộc đường thẳng A và «(4;3) là một vectơ chỉ phương của A 

[ X — 4t 

nên có phương trình tham số là \ . 

ịy — —3 + 3t 

Điểm A thuộc A nên tọa độ của điểm A có dạng AÍ 4í;— 3 + 3 1) suy ra 


OA = 4 4» yj(ẩtf + (-3 + 3í) 2 = 4 4» 25 1 2 - 18Ể - 7 = 0 4» 


t = 1 
-7 


t = 


25 


Vậy ta tìm được hai điểm là A 1 (4; 0) và A 2 


-28-96 
25 5 25 


b) Vì B e A nêni?(4í;—3 + 3í) 

Điểm B cách đều hai điểm E (5; 0), F (3;—2) suy ra 

EB 2 = FB 2 4» (4í - 5) 2 + (3í - 3) 2 = (4 1 - 3) 2 + (3Ể - l) 2 4» t = ệ 


24 _ 3 

y ;_ 7 


Suy ra B 

c) Gọi H là hình chiếu của M lên A khi đó H e A nên H (4í; —3 + 3 1 ' 


Ta có M (4; 3) là vectơ chỉ phương của A và vuông góc với HM (4í — 1; 3t — 5) nên 

• - , , , , 19 

HM.U = 0 4» 4(4ể-1) + 3(3ể-ỗ) = 0 4» t = ^ 

25 


Suy ra H 


76 _18 
25’ 25 


Ví dụ 2: Cho hai đường thẳng A : X — 2y + 6 = 0 và A 1 : 


X = — 1 — t 

y = t 


a) Xác định tọa độ điểm đối xứng với điểm A (— 1; 0) qua đường thẳng A 

A. 7T(-2;4) B. A'(-3;5) c. A'(-2;5Ì D. A'(-3;4' 
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b) Viết phương trình đường thắng đối xứng với A 1 qua A 


A. 


í X = — 1 + t 

\ X — —3 + 2 1 

\ X — —3 + 5 1 

[ 


B. 

c. 

D. 

Ị y = 4 - 7t 

Ị y = 4 - 7t 

«cs 

1 

-o 

1 


X — —3 + t 
y = 4- 7t 


Lời giải: 

a) Gọi H là hình chiếu của A lên A khi đó H ( 2t — 6; t ) 

Ta có u (2; 1) là vectơ chỉ phương của A và vuông góc với AH ( 2t — 5; t ) nên 
ÃHm = 0 4 » 2(2Ể-5) + t = 0 4 » t = 2 => H{-2 ;2) 


A' là điểm đối xứng với A qua A suy ra H là trung điểm của AA' do đó 

I *A' = 2x H - X A ^ I *A' = -3 

1 y A ' = 2 Vh - Va 1 Va< = 4 

Vậy điểm cần tìm là A ' (— 3; 4) 


b) Thay 


ịx = —1 — t 

I y = t 


vào phương trình A ta được — 1 — t — 2t + 6 = 


0 ■<=> t = suy ra 


giao điểm của A và A 1 là K 


85' 
3 3 


Dê thấy điểm A thuộc đường thẳng A 1 do đó đường thẳng đối xứng với A 1 qua A đi 


qua điểm A’ và điểm K do đó nhận A' K = 


1 _T 
3’ 3 


- (1; — 7) nên có phương trình là 


\x — —3 + t 
Ị y = 4 - 7t 
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Nhận xét: Để tìm tọa độ hình chiếu H của A lên A ta có thể làm cách khác như sau: ta có 

đường thẳng AH nhận u( 2;l) làm VTPT nên có phương trình là 2x + y + 2 = 0 do đó 

\x — 2y + 6 = 0 , . 

tọa độ H là nghiệm của hệ 1 „ „ =>- H — 2:2 

6 \2x + y + 2 = 0 v ' 


Ví dụ 3: Cho tam giác ABC vuông ở A. Biết A ị — 1:4). Bị L: -4), đường thẳng BC đi qua 
điểm K Ị ^ ; 2 1 . Tìm toạ độ đỉnh c. 

A. ơ(-2;4) B. ơ(3;5) c. ơ(-2;5) D. ơ(-3;4) 


Lời giải: 


Ta có BK 


-;6 


X = 1 + 2t 
y — —4 + 9t 


suy ra đường thẳng BC nhận w(2;9) làm VTCP nên có phương trình là 


c e BC ^ ơ(l + 2í;-4 + 9í) 


Tam giác ABC vuông tại Anên AB.AC — 0, AB^2;— 8), Ac[2 + 2t ;—8 + 9í) suy ra 
2(2 + 2í)-8(9í-8) = 0 ^ t = 1 

Vậy ơ(3;5) 


Ví dụ 4 : Cho hình bình hành ABCD . Biết / 


'7.5' 

2 ; 2 / 


là trung điểm của cạnh CD, D 



và 


đường phân giác góc BA C có phương trình làA:x — 2/ -h 1 = 0. Xác định tọa độ đỉnh B. 
Lời giải: 


A. B{- 2;4) B. 5(3;õ) 

Cách 1: Điểm I là trung điểm của CD nên 


c. 5(-2;5) D. J B(2;4) 


x c — 2Xj — X D 

Vc = 2 A - ỉ/fl 


= 4 

= 7^C 
2 
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Vì A e A nên tọa độ điểm A có dạng A(a:a + 1) 

Mặt khác ABCD là hình bình hành tương đương với DA. DC không cùng phương và 
Ãỉ = DC 

_, _. ị x B~ a = 4-3 ị x =a + l 

AB = DC <=> \ ^ 7 3 ^ \ B “ *=>B(o + l;o + 3) 

ịy B - a ~ 1= 2 2 [ yB ~ a + 3 


DA , DC không cùng phương khi và chỉ khi 


Q a + 1 — — 1-1 

a — 3 ọ 11 

-—- ^-- 4» a ^ — 


Đường thẳng A là phân giác góc BA c nhận vectơ u — (1; 1) làm vec tơ chỉ phương nên 

iO 


T.\ ___/"TTTTA ,, AB.U Aơ.ií 

cos AB]U — cos AC;u) ĩ .. ,ĩ = ĩ .. 


L45 ki L4Ơ lí 


Có ÃB( 1;2), Ãc 


3 

^ V?" 


4 — a;— — a 

2 


nên 


13 


— 2a 


2 

1 / . \2 

5 ì 

y( 4-0 ) + 

— — a 

[2 J 


-v^> 2a 2 — 13a + 11 = 0 -v^> 


a — 1 

„ _ 11 
a = —(í) 
2 


Vậy tọa độ điểm B (2; 4} 
7' 


Cách 2: Ta có c 


4;- 


Đường thẳng d đi qua c vuông góc với A nhận làm vectơ pháp tuyến nên có 

7' 


phương trình là l.í X — 4 ì + 1. 


y - 


— 0 hay 2x + 2y — 15 = 0 


Tọa độ giao điểm H của A và d là nghiệm của hệ: 
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I X — y + 1 = 0 
1 2x + 2y - 15 = 0 


13 

X = — 



=> H 


13 17 
4 5 4 y 


Gọi C' là điểm đối xúng với c qua A thì khi đó C' thuộc đuờng thắng chứa cạnh AB và H 
là trung điểm của CC' do đó 


1 X C' = 2x h ~ x c ^ 

5 

x °' - 2 =* C' 

Asì 

1 Vc< = 2 Vh -Vc 

Vc< = 5 

[2 J 


Suy ra đuờng thẳng chứa cạnh AB đi qua C' và nhận DC ( 1; 2) làm vectơ chỉ phuơng nên 
í 5 

f ^ = — _|_ ị 

có phuơng trình là 1 2 

ịy — 5 + 2t 

Thay X, y từ phuơng trình đuờng thắng chứa cạnh AB vào phuong trình đuòng thắng A 
ta đuợc 


^ + t — 5 — 2t + l = 0ot = —^ suy ra AỈy 1; 2 


—* - * \ X — 1 - = 1 \ X — 2 

ABCD là hình bình hành nên AB — DC \ B ' „ \ B 

\y B ~ 2 = 2 \y B = 4 


Suy ra Bị 2;4) 


Chú ý: Bài toán có liên quan đến đuòng phân giác thì ta thuòng sử dụng nhận xét" A là 
đường phân giác của góc tạo bởi hai đường thẳng cắt nhau A i và A 2 khi đó điểm đối xứng với 
điểm Me Aj qua A thuộc A 2 " 


Ví dụ 5: Cho đuòng thẳng d : X — 2y — 2 = 0 và 2 điểm A (0; 1) và B (3; 4). Tìm tọa độ 
điểm M trên d sao cho MA + 2MB là nhỏ nhất. 


A. m(i4} 


B. M(0;-1) 


c. M(2;0) 


D. M 


16 3' 
5 ’ 5 y 


Lời giải: 
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M e d =» Af(2í+ 2;í), MA(-2t - 2; 1 - t), Mữ(l-2í;4-í) do đó 
MA + 2MB = (-6í;-3< + 9 ) 


Suy ra IMA + 2MBI = + (—3 1 + 9j = ^45 


45 

3 

314 / 

t - - 

A 

+ 

V 

5j 

5 V 


I MA + 2MBI nhỏ nhất khi và chỉ khi t = — do đó M 


16 3 
5 ’ 5 


là điểm cần tìm. 
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NGUY N B o V NG BIÊN so N VÀ s UT M 


§3. KHOẢNG CÁCH VÀ GÓC 


1. Khoảng cách từ một điểm tới đường thẳng : 

a) Công thức tính khoảng cách từ một điểm tới đường thẳng : 

Cho đường thẳng A : ax + by + c — 0 và điểm M ( x 0 ; y 0 ) . Khi đó khoảng cách từ M đến ( A) được 


tính bởi công thức: d(M,( A)) = -— -, = - — 

Va 2 + b 2 


b) Vị trí của hai điểm đối vói đường thẳng. 

Cho đường thẳng A: ax + by + c = 0 và M { x m'iVm) ị ị A. Khi đó: 

- M, N cùng phía vói A Ị ax M + by M + c ) Ị ax N + by N + c ) > 0 

- M, N khác phía vói A ( ax M + by M + c) ( ax N + by N + c ) < 0 
Chú ý: Phưong trình đường phân giác của góc tạo bởi hai đường thẳng : 

A 1 : a x x + \y + c x = 0 và A 2 : a. 2 x + b ọ y + c 2 — 0 là: 

+ b{y + c x _ ± a 2 x + b 2 y + c. 2 




2. Góc giữa hai đường thẳng: 

a) Định nghĩa: Hai đường thẳng a và b cắt nhau tạo thành bốn góc. Số đo nhỏ nhất của các góc đó được 
gọi là số đo của góc giữa hai đường thẳng a và b , hay đon giản là góc giữa a và b . Khi a song song 
hoặc trùng vói b , ta quy ưóc góc giữa chúng bằng 0° . 

b) Công thức xác định góc giữa hai đường thẳng. 

Góc xác định hai đường thẳng A.j và A-, có phưong trình A x : a t x + b-ị^y + c ỵ — 0 và 



A 2 : a 2 x + b 2 y + c 9 = 0 được xác định bởi công thức cos ( Aj 5 A 2 


ÌS.DẠNG 1. Bài toán liên quan đến khoảng cách từ một điểm tói một đường thẳng. 
l.Phương pháp giải. 
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NGUY N B o V NG BIÊN so N YÀ s UT M 


Để tính khoảng cách từ điểm M yx ữ ]y ữ j đến đường thẳng A: ax + by + c = 0 ta dùng công thức 
\ax n + by n + c\ 

d(M 0 A) = 1 V\7 1 
Va 2 + b 2 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Cho đường thẳng A : 5.X' + 'Ẳy — 5 = 0 

a) Tính khoảng cách từ điểm A ( — 1; 3) đến đường thẳng A 


A. 


734 


B. 


734 


c. 


734 


D. 


734 


b) Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng song song A và A': 5x + 3y + 8 = 0 


13 

734 


12 

734 


u 

734 


D. 


15 

734 


Lời giai: 


a) Áp dụng công thức tính khoảng cách ta có: d(B. A) = 


|5.(-1) + 3.3-51 


1 


b) Do M (1; 0) GA nên ta có 


d A;A' = d(M, A') = 


Võ 2 +3 2 Vãĩ 
'5.1+ 3.0+ 8 


7õ 2 + 3 2 


13 

V 34 


Ví dụ 2: (ĐH - 2006A): Cho 3 đường thẳng có phưong trình 

A 1 : x + y + 3 = 0; A^ x — y — 4 = 0; A 3 : X — 2y — 0 

Tim tọa độ điểm M nằm trên A 3 sao cho khoảng cách từ M đến A 1 bằng 2 lần khoảng cách từ M đến A 2 . 

A. Af(-22;-ll) B. Af(2;l) 

c. M^- 225 -ll), M 2 (2;l) D. M(ũ;0) 

Lời giải: 

M e A 3 M(2í;í) 
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Khoảng cách từ M đến A 1 bằng 2 lần khoảng cách từ M đến A 2 nên ta có 


đ(M;= 2d(M-A 2 ) 4» 


2t + t + 3\ \2t-t-4 


s 2 s 


3t + 3 = 2(t-4:) [í = -11 
3í + 3 = -2(í-4) ^ t = 1 


Vậy có hai điểm thỏa mãn là M 1 (—22; — 11 j, M n (2; 1 j 

Ví dụ 3: Cho ba điểm A I 2; 0 j. B ị 3; 4 j và p ( 1; 1). Viết phưong trình đường thẳng đi qua p đồng thòi 
cách đều A và B 

A. A : 2x — 3y + 1 = 0 

B. Aj : 4x — y — 3 = 0 và A 9 : 2x — 3y — 21 = 0 

c. Aj : Ax — y — 3 = 0 và A 2 : 2x — 3y + 3 = 0 

D. A 1 : Ax — y — 3 = 0 và A 2 : 2x — 3y + 1 = 0 

Lời giải: 

Đường thẳng A đi qua p có dạng aịx — + — 1 j = o^a 2 + b 2 ^ 0 j hay 

ax + by — a — b = 0 

A cách đều A và B khi và chỉ khi 



a — b\ \2a + 3b 


a — b = 2a + 3b a — —4 b 

b — a — 2a + 3b 3 a — —2b 


+ Nếu a — —4 b , chọn a = 4, b = — 1 suy raA:4x — y — 3 = 0 


+ Nếu 3 a — —26. chọn a = 2, 6 = —3 suy ra A : 2x — 3y + 1 = 0 
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Vậy có hai đường thẳng thỏa mãn bài toán là Aj : 4x — y — 3 = 0 và A 2 : 2x — 3y + 1 — 0 

Ví dụ 4; Cho tam giác ABC có Ay 1;—2), 5(5; 4), C{— 2,0) . Hãy viết phưong trình đường phân giác 
trong góc A. 

A. 5x + y — 3 = 0 B. 2x + ?/ = 0 c.3x + y- l = 0 D. 4x + ?/ - 2 = 0 


NGUY N B o V NG 


Lời giải: 

Cách 1: Dễ dàng viết đường thẳng AB, AC có phưong trình 
AB: 3x — 2y — 7 — 0, AC: 2x + 3y + 4 = 0 
Ta có phưong trình đường phân giác góc A là 
A 3x — 2y — 7 _ 2x + 3y + 4 

‘ : TÉ Ũ . VĨ3 [A -.x-ẵy -11 = 0 

3x — 2y — 7 2x + 3y + 4 A 2 : 5x + y — 3 = 0 

2: TÉ VẺ 

Ta thấy (5 - 5.4 - 11)(—2 - 5.0 - 11) > 0 nên 2 điểm B,c nằm về cùng 1 phía đối vói đường 
thẳng A 1 . Vậy A 2 :5.X' + y — 3 = 0 la phưong trình đường phân giác trong cần tìm. 

Cách 2: Gọi D(x ; y) là chân đường phân giác hạ từ A của tam giác ABC 

-* A -> 

Ta có BD = 4=2 DC 
AC 

M kAB = 2 VĨ 3 , AC = VĨ3 


—* A R -> 

BD = AA-DC 4» 
AC 


ịx-5 = 2(—2 — x) 
[ 2 / - 4 = 2(0 - 2 /) 



suy ra 


Ta có phưong trình đường phân giác AD: 


y + 2 



— -- hay 5x + y — 3 = 0 

ì-1 

3 


Cách 3: Gọi M(x; y) thuộc đường thẳng A là đường phân giác góc trong góc A 
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Ta có ( AB,AM ) = (AC,AM) 

Do đó cos (AB,AM) — cos(AC,AM) (*) 

Mà AB = (4; 6); A c — (—3; 2) ;AM — (x — 1; y + 2) thay vào (*) ta có 
4(x - 1) + 6 (y + 2) _ -3(g - 1) + 2 {y + 2) 

■\/4 2 + 6 2 \l(x — 1) + (t/ + 2) 2 V(-3) 2 +2 2 V(x-l) 2 +(y + 2) 2 

2(x — 1) + 3 ( 2 / + 2) = — 3(x — 1) + 2(y + 2) 5x + y — 3 = 0 

Vậy đường phân giác trong góc A có phưong trình là: 5x + y — 3 = 0 

Ví dụ 5: Cho điểm c ( — 2; 5) và đường thẳng A : 3-t — 4 y + 4 = 0. Tìm trên A hai điểm A, B đối xứng 
vói nhau qua I Ị 2; — I và diện tích tam giác ABC bằng 15 . 


.. 52 50 1 J 8.5Ì, „ Y 8.5) J 52.50 
A. A , 5 -4r;4r hoặc A —4r;4r > 7? 

12 12 J 1 12 12 ) 1 12 12 J 1 12 12 


B. A| , s -AA hoặc A 44 , s 

11 11 ) 1 11 11 J 1 12 12J 1 12 12 


c. A| 44 , 444 „ 0 ^ 44,444 

13 13 ) 1 11 llJ 1 11 llJ 113 13 


D. A| 44,444 „ 0 * 444 , 44 ^ 

11 11J 1 11 11J 1 11 11J 1 11 11 


Lời giải: 

Dễ thấy đường thẳng A đi qua M (0;l) và nhận u ( 4;3) làm vecto chỉ phưong nên có phưong trình 
■ x = 

tham số là 


y = 1 + 3t 
Vi Ae A nên A (4f; 1 + 3t ), t e R. 
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Hai điểm A, B đối xứng với nhau qua / 



suy ra < 


2 = 


4 1 + X B 


5 1 + 3t + y B 

2 = 2 


J = 4 - 4f 
ịy B =4-3í 


Do đó B(4-4í;4-3í) 

/— ———777 , , , , . |3.(—2) — 4.5 + 4| 22 

Ta có AB = Ặ4-Sĩ) +(3-6t) =5|2f-l| và J(C;A) = ^—7_A-i = y 

Suy ra S ABC = ị AB.d (C; A) = ị.5 \2t -l|.y = 1 l|2í -l| 


15 13 2 

Diện tích tam giác ABC bằng 15 <=> 11 1 2f —1| =15 <=> 2t — 1 = + —7 <=> t = —— hoặc í =-. 

6 6 11 12 11 11 


13 


11 


52 50 


Vói t = 7-7 => A\ 777 ;- 7-7 , B\ — 7 - 7 ; 77 - 


11 11 


11 11 


- 52 50 

Vói t =-=^> A — 77 ; 77 - , B 7 - 7 ; 7 —■ 


11 


11 ’ 11 


11 ’ 11 


52 50 


11 11 


11 11 


Vậy A l T 7 ’ 7 T I’ B \ -77577 I h °ặ c A l -77577 I’ B \ Ỷy5yy 


11 11 


52 50 


ts-DẠNG 2: Bài toán liên quan đến góc giữa hai đường thẳng. 
l.Phương pháp giải: 

• Trong mặt phang toạ độ Oxy , góc giữa hai đường thẳng A 1 ; A 2 có phưong trình 
(AJ : a ỵ x + 6 1 2 / + c x = 0, (a^ + bf ^ 0 ) 

(A 2 ) : a 2 x + b 2 y + c 2 = 0, (a 2 + bl vt 0 ) 


được xác định theo công thức: 


, . \ <7 a„ + b, b 0 \ 

cos A .A = p2=xpạl 

v ’ 77+77^+7 

• Để xác định góc giữa hai đường thẳng ta chỉ cần biết véc to chỉ phưong( hoặc vecto pháp tuyến ) 
của chúng cos(A 1 ,A 2 1 = cos ỉu v u 2 — cos ỉn v n 2 
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2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Xác định góc giữa hai đường thẳng trong các trường hợp sau: 

X — t 


a) \ : 3x - 2y + 1 = 0; A 2 : -Ị ^ = 7 _ 5í (t G R ' 

A. (A 1 ;A 2 ) = 45° B. (A l5 A 2 ) = 55° c. (A l5 A 2 ) = 60° D. (A,; A 2 ) = 30° 


, X = 1 — t . , 

b) A, : “Ííeiỉ 

' 1 'y = l + 2t { J 


, X = 2 — 4í' N 

A„ : " ’ , í'eiỉ 

y = 5-2t' y 


A. (A l5 A 2 ) = 90° B. (A i; A 2 ) = 55° c. (A i; A 2 ) = 60° D. ( A l5 A 2 ) = 30° 


Lời giải: 

a) ra 1 Ị 3; —2 j, n 2 Ị 5; 1Ị Tân lượt là vectơ pháp tuyến của đường thẳng A : và A ọ suy ra 

. A , l3.5-2.ll Vi . / A A V 

cos(A 1 ,A 2 ) = —= — do đó (A 1 ;A 2 ) = 45 

b) Uị(y — 1;2), u,(—4;—2^ lần lượt là vecto chỉ phưong của đường thẳng A 1 và A.-, suy ra 

, . 1-1. (-4) + 2. (-2)1 , V 

cos(A 1 ,A 2 ) = 1 - v ' r v -^ = 0 do đó (A 1 ;A 2 ) = 90° 

vl7.v8 

Ví dụ 2: Tìm m để góc hợp bởi hai đường thẳng Aj: yỈ3x — y + 7 = 0 và 
A ọ : mx + y + 1 = 0 một góc bằng 30° 


A. m = — 


Vã 


B . m = — 




c. m = — 


Vã 


D. m = — 


Vã 


Lời giải: 
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Ta có: eos(A 1 , A 2 ) = 


ỉVã -l| 


V(V3) 2 +(-l) 2 .V^ 


Im 2 + l 2 

Theo bài ra góc hợp bởi hai đường thẳng Aj, A 2 bằng 30° nên 


I — 11 J~ĩ I m V 3 — 11 ,-—-- . , 

cos 30° = -— 7 1 44 —— = -— 7 1 44 a/ 3(m 2 +1) = mV 3 — 1 

2.Vm 2 +1 2 2.yjm 2 +1 1 1 


Hay 3(m 2 + 1) = (mV3 — l) 2 44 3m 2 + 3 = 3m 2 — 2myỈ3 + 1 


44 m = — 


V3 


Vậy m =- 7 = là giá trị cần tìm. 

V 3 


Ví dụ 3: Cho đường thẳng d : 3.X' — 2y + 1 = 0 và M Ị 1;2 ). Viết phưong trình đường thẳng A đi 
qua M và tạo vói d một góc 45°. 

A. Aj : 2x — y = 0 và A 2 : hx + y — 7 = 0 

B. A 1 : X — hy + 9 = 0 và A 2 : 3x + y — 5 = 0 
c. Aj : 3x — 2y -1-1 — 0 và A 2 : hx + y — 7 = 0 
D. Aj : X — 5y + 9 = 0 và A 2 : 5x + y — 7 = 0 


Lời giải. 


Đường thẳng A đi qua M có dạng A : aị^x — 1) + 6 Ị y — 2) = 0, a 2 + 6 2 ^ 0 hay 
ax + by — a — 2b = 0 

Theo bài ra A tạo vói d một góc 45° nên: 


|3a + (—26)1 V2 13a — 2ÒI 

cos45° = I —L __!■ 44 —7 = S- ,— 

yj3 2 + (—2 ) 2 .v/a 2 + 6 2 2 V 13 -v/a 2 + 6 2 

44 V26(a 2 + 6 2 ) = 213a — 2ÒI 4» 5a 2 - 24a6 - 56 2 = 0 44 


a = 56 
5a = —6 
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+ Nếu a = 5b, chọn a = 5, b = 1 suy ra A : 5x + ?/ — 7 = 0 

+ Nếu 5 a = —b, chọn a = 1, b = —5 suy raA:£ — 5y + 9 = 0 

Vậy có 2 đuờng thẳng thoả mãn A L : X — òy + 9 = 0 và A 9 : 5x + y — 7 = 0 

Ví dụ 4: Cho 2 đuờng thẳng Aj : 2x — y -Ị - 1 = 0; A 2 : X + 2y — 7 — 0 . Viết phuơng trình đuờng 

thẳng A qua gốc toạ độ sao cho A tạo vói A 1 và A 9 tam giác cân có đỉnh là giao điểm A : và A 9 . 

A. Aj : 3x + y = 0 và A 9 : X — 3y — 1 = 0 


NGUY N B o Y NG 


B. A 1 : 3x + y — 1 = 0 và A 2 : X — 3y = 0 

c. A l : 3x + y — 1 = 0 và A 2 : X — 3y — 1 = 0 

D. Aj : 3x + y — 0 và A 9 : X — 3y — 0 


Lời giải: 

Đuòng thẳng A qua gốc toạ độ có dạng ax + by — 0 vói a 2 + b 2 ^0 
Theo giả thiết ta có cos (A; A L j = cos (A; A 9 j hay 

12a — ò I I a H- 2ÒI 2a — b = a + 2b 

v/õ.V a 2 + b 2 v/õ.V a 2 + b 2 b — 2a — a + 2b 

+ Nếu a — 3b, chọn a = 3, b = 1 suy ra A : 3x + y — 0 

+ Nếu 3 a — —b, chọn a = 1, b = —3 suy ra A : X — 3y = 0 

Vậy có hai đuòng thẳng thỏa mãn là Aj : 3x + y — 0 và A 9 : X — 3y — 0 


a — 3b 
3 a — —b 
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§4. ĐƯỜNG TRÒN 


A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT. 

1. Phương trình đường tròn. 

• Phương trình đường tròn (C) tâm l(a;b), bán kính R là : (x — af + (y — b) 2 — R 2 
Dạng khai triển của (C) là : X 2 + y 2 — 2 ax — 2 by + c — 0 với c = a 2 + b 2 — R 2 

• Phương trình X 2 + y 2 — 2 ax — 2 by + c — 0 với điều kiện a 2 + b 2 — c > 0, là phương 

trình đường tròn tâm / í a; b ) bán kính R — \la 2 + b 2 — c 

2. Phương trình tiếp tuyến : 

Cho đường tròn (C) : (X — àf + (y — b) 2 = R 2 

• Tiếp tuyến A của (C) tại điểm M Ị x ri ; y 0 j la đường thẳng đi qua M và vuông góc với IM 
nên phương trình : A : (x 0 — a) (x — a) + ( y 0 — a)(y — a) = R 2 

• A : ax + by + c = 0 là tiếp tuyến của (C) <D> dự, A ) — R 

• Đường tròn (C): (x — a ) 2 + (y — b) 2 — R 2 có hai tiếp tuyến cùng phương với Oy là 
X = a ± R . Ngoài hai tiếp tuyến này các tiếp tuyến còn lại đều có dạng : y — kx + m 

B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 

■&. DẠNG 1: Nhận dạng phương trình đường tròn. Tìm tâm và bán kính đường tròn. 

1. Phương pháp giải. 

Cách 1: + Đưa phương trình về dạng: (c j: X 2 + y 2 — 2 ax — 2 by + c = 0 (1) 

+ Xét dấu biểu thức p = a 2 + b 2 — c 

Nếu p > 0 thì (1) là phương trình đường tròn ( c j có tâm ĩía;b) và bán kính 
R = V a 2 + b 2 — c 

Nếu p < 0 thì (1) không phải là phương trình đường tròn. 

Cách 2: Đưa phương trình về dạng: (x — a ) 2 + (y — b f = p (2). 

Nếu p > 0 thì (2) là phương trình đường tròn có tâm I (a; b ) và bán kính R — y[p 
Nếu p < 0 thì (2) không phải là phương trình đường tròn. 
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2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Trong các phương trình sau, phương trình nào biểu diên đường tròn? Tìm tâm và bán 
kính nếu có. 


à) X 2 + y 2 + 2x — 4y + 9 = 0 (1) 

A. tâm / Ị 2;— 4 ) bán kính R = 3 
c. tâm I (— 1; 2) bán kính R — 3 
b) X 2 + y 2 — 6x + Ay + 13 = 0 (2) 

A. tâm 3;— 2 ) bán kính R — 3 
c. tâm / {6; 4) bán kính R — 3 


B. tâm fị—2;2J bán kính R = 9 
D. Không phải là đường tròn 

B. tâm lị3;— 2 ) bán kính R — 13 
D. Không phải là đường tròn 


c) 2x 2 + 2 y 2 — 6x — ẩy — 1 = 0 


A. Không phải là đường tròn 


c. Tâm / (3; 2) bán kính R = 


(3) 


Vĩõ 


B. Tâm / 


D. tâm I 


;1 


ỵ 

2 


bán kính R = 


bán kính R = 


Vã 

2 

Vĩõ 


d) 2x 2 + y 2 + 2x - 3y + 9 = 0 

A. tâm 3;—2j bán kính R = 3 

c. tâm / (6; 4) bán kính R — 3 


B. tâm / Ị 3;— 2 ) bán kính i? = 13 
D. Không phải là đường tròn 


Lời giải: 

a) Phương trình (1) có dạng X 2 + y 2 — 2 ax — 2by + c = 0 với a = — 1; 6 = 2; c = 9 
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Tacóa 2 +6 2 —c = l + 4 — 9<0 

Vậy phương trình (1) không phải là phương trình đường tròn, 
b) Ta có: a 2 + b 2 — c = 9 + 4 — 13 = 0 

Suy ra phương trình (2) không phải là phương trình đường tròn. 


c) Ta có: (3) <=>■ X 2 + y 2 — 3x — 2y — 4 = 0 <=?■ 


+ y -1 


5 

2 


Vậy phương trình (3) là phương trình đường tròn tâm 



bán kính R = 


Vĩõ 

2 


d) Phương trình (4) không phải là phương trình đường tròn vì hệ số của X 2 và y 2 khác nhau. 
Ví dụ 2: Cho phương trình X 2 + y 2 — 2mx — 4(m — 2) 2 / H- 6 — m — 0 (1) 
a) Tìm điều kiện của m để (1) là phương trình đường tròn. 


A. 


m> 2 
m< 1 


B. m > 2 


c. m < 1 


D. 1 < m<2 


b) Nếu (1) là phương trình đường tròn hãy tìm toạ độ tâm và bán kính theo m 

A. l(2m;2(m-2)),R = Võm 2 - 15m + 10 

B. /(m;2(m + 2)),i? = Võm 2 — 15 m + 10 


c. /(m;2(m — = ylòm 2 — 15 m + 9 

D. / (m;2(m — 2)),R — Võm 2 — 15 m + 10 


Lời giải: 

a) Phương trình (1) là phương trình đường tròn khi và chỉ khi a 2 + b 2 — c > 0 
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Với a = m; b — 2(^m — 2 ); c — 6 — m 


Hay m 2 + 4 ( 777 , — 2 Ỵ —6 + m > 0 5 m 2 — 15 m + 10 > 0 


m > 2 
m < 1 


b) Với điều kiện trên thì đường tròn có tâm I (m; 2 Ị m — 2 )) và bán kính: 

R = Võm 2 - lõm+ 10 

Ví dụ 3: Cho phương trình đường cong (C m ): X 2 + y 2 + (m + 2 ) X — (m + 4:)y + m + l = 0 
( 2 ) 

a) Chứng minh rằng (2) là phương trình một đường tròn 

b) Tìm tập hợp tâm các đường tròn khi m thay đổi 

A. A:x + y-2 = 0 B. A : 2x + y — l — 0 

c. A: x + 2y-l = 0 D. A:x + y-l = 0 


c) Tìm điểm khi m thay đổi họ các đường tròn (C ) luôn đi qua điểm cố định đó 
A. M ỵ {- 1;0) và M 2 ( 1;2) B. M x {- l;l) và M 2 (-1;2) 

c. MA-1-Ì) và M 2 ( 1;2) D. MA-1'Ì) và Ảf 2 (l;l) 


Lời giải: 

a) Ta có a 2 + b 2 — c = 


m + 2 


+ 


m + 4 


(m + 2Ì 2 +4 

— m — 1 = ----> 0 


Suy ra (2) là phương trình đường tròn với mọi m 

m + 2 


b) Đường tròn có tâm I 


Vĩ = 


rn + 4 


suy ra Xj + y I — 1 = 0 
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Vậy tập hợp tâm các đường tròn là đường thẳng A : X + y — 1 = 0 
c) Gọi M ( X Q ; y 0 j là điểm cố định mà họ ( C m ) luôn đi qua. 

Khi đó ta có: x 2 o + ýị + (m + 2 ) x 0 — (m + 4) y 0 + m + 1 = 0, Vm 
<=> ( x 0 - y 0 - l) m + x 2 o + y\ + 2x 0 - ịy ữ + 1 = 0, Vm 


I 


x 0 - y 0 + 1 = 0 

x l + vl + 2x 0 - 4 ?/ 0 + 1 = 0 


<=> \ hoặc 

12/o = 0 



Vậy có hai đỉểm cố định mà họ ( C' m ) luôn đi qua vói mọi m là M 1 ( — 1:0 j và M., (1; 2 j 

ìs, DẠNG 2: Viết phương trình đường tròn 

1. Phương pháp giải. 

Cách 1 : + Tìm toạ độ tâm / (a; b j của đường tròn (C) 

+ Tìm bán kính R của đường tròn (C) 

+ Viết phương trình của (C) theo dạng (x — a) 2 + (y — bf — R 2 . 

Cách 2: Giả sử phương trình đường ừòn (C) là: X 2 + y 2 — 2 ax — 2 by + c — 0 (Hoặc 
X 2 + y 2 + 2 ax + 2 by + c — 0 ). 

+ Từ điều kiện của đề bài thành lập hệ phương trình với ba ẩn là a, b, c. 

+ Giải hệ để tìm a, b, c từ đó tìm được phương trình đường tròn (C). 

Chú ý: 

* Ae{c)<& IA = R 

* (c) tiếp xúc với đường thẳng A tại A <=> IA = = R 

* (c) tiếp xúc với hai đường thẳng A : và A 2 d(ỉ; A 1 J = d(ĩ; A 2 j = R 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Viết phương trình đường tròn trong mỗi trường hợp sau: 
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a) Có tâm / (1; — 5) và đi qua o (0; 0 ). 


A. (x 4- 1) 2 + (y + 5) 2 =26 

B. (x-l) 2 +{y + 5) 2 

c. (x + l) 2 + ( 2 / — 5) 2 = 26 

10 

+ 

+ 

T-1 

1 

H 

Q 


b) Nhận AB làm đường kính với A (1; 1 ì, B Ị 7; 5 ì. 

A. (x - 4) 2 + [y - 3) 2 = 5 B. (x - 4) 2 + [y - 3) 2 = 7 

c. (x + 4) 2 + (y + 3) 2 = 13 D. (x - 4) 2 + (y - 3) 2 = 13 


c) Đi qua ba điểm: Af(—2;4), iv(5;5), p(6;— 2 ). 

A. X 2 + y 2 — Ax — 2y — 10 = 0 B. X 2 + y 2 + 4x + 2y — 20 = 0 

c. X 2 + y 2 — 4x + 2y — 10 = 0 D. x 2 + y 2 — Ax — 2y — 20 = 0 


Lời giải: 

a) Đường tròn cần tìm có bán kính là OI — Vũ + 5 2 = V 26 nên có phương trình là 

(x-l) 2 +(?/ + 5) 2 = 26 

b) Gọi I là trung điểm của đoạn AB suy ra / (4; 3) 

AI = ự(4-l) 2 +(3-l) 2 = VĨ3 

Đường tròn cần tìm có đường kính là AB suy ra nó nhận / Ị 4; 3) làm tâm và bán kính 
R — AI — V 13 nên có phương trình làíx — 4 Ỵ + (y — 3ì =13 

c) Gọi phương trình đường tròn (C) có dạng là: x 2 + y 2 — 2 ax — 2 by + c = 0 . 

Do đường tròn đi qua ba điểm M, N, p nên ta có hệ phương trình: 
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4 + 16 + 4a — 86 + c = 0 
25 + 25 - 10a - 106 + c = 0 
36 + 4 — 12a + 46 + c = 0 


a — 2 
6 = 1 
c = -20 


Vậy phương trình đường tròn cần tìm là: X 2 + ý 1 — 4x — 2y — 20 = 0 

Nhận xét: Đối với ý c) ta có thể làm theo cách sau 

Gọi ỉ ị x; y j và R là tâm và bán kính đường tròn cần tìm 

... Ị IM 2 = IN 2 

Vì IM = IN — IP ị T T „ nên ta có hệ 
Ị IM = IP 2 

|(z+ 2) 2 +(?/-4) 2 = (x-5) 2 +(í/-5) 2 Ịx = 2 

|(x + 2) 2 +(ỉ/-4) 2 = (x-6) 2 +(?/ + 2) 2 [ỉ/ = 1 

Ví dụ 2: Viết phương trình đường tròn (C) trong các trường hợp sau: 

a) (C) có tâm I (— 1; 2 ì và tiếp xúc với đường thẳng A : x — 2y + 7 = 0 

A.(x + l) +(ỉ/-2) B.(x-l) +(y-2) 

c. (x-l) 2 +(?/ + 2) 2 = ^ D. (x + l) 2 + (y - 2) 2 = 

b) (C) đi qua ẨÍ2; —lì và tiếp xúc với hai trục toạ độ Ox và Oy 

A. (x-5) 2 +(y + 5) 2 = 25 

B. (x-l) 2 +(y + lf = 1 

c. (x - 5) 2 + [y + 5) 2 = 25, [x - l) 2 + (y + l) 2 = 1 

D. (x — 5) 2 + (y + 5) 2 = 4 
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c) (C) có tâm nằm trên đường thẳng d, : X — 6y — 10 = 0 và tiếp xúc với hai đường thẳng có 
phương trình d 1 : 3x + Ay + 5 = 0 và d 2 : Ax — 3y — 5 = 0 


A. ( c ) : (X — 10 ) 2 + y 2 =49 


B. c) 


c. c : 


10 

43 

10 

43 


+ 


+ 


y + 


70 

43 


70 

y + -777 

43 


]_ 

43 

]_ 

43 


và ( c) : (x — 10 ) 2 + y 2 =49 


D. (ơ) : (x- 10) 2 +y 2 = 25 


Lời giải: 

a) Bán kính đường tròn (C) chính là khoang cách từ I tới đường thẳng A nên 

/ \ 1-1-4-71 2 

R = d{l- A = ' l = 

v ’ Vl + 4 V 5 

, , / \2 / \2 4 

Vậy phương trình đường tròn (C) là : ( X + 1) + [y — 21 = — 

b) Vì điểm A nằm ở góc phân tư thứ tư và đường tròn tiếp xúc với hai trục toạ độ nên tâm của 
đường tròn có dạng I ( R-, —R ) trong đó R là bán kính đường tròn (C). 

Ta có:# 2 = IA 2 4» R 2 = (2 - rỴ + (-1 + #) 2 4» # 2 - 6# + 5 = 0 4^ 

Vậy có hai đường tròn thoả mãn đầu bài là: (x — l)" + (ỉ/ + 1 )" = 1 và 
(x- 5) 2 +(?/ + 5) 2 = 25 

c) Vì đường tròn cần tìm có tâm K nằm trên đường thẳng d nên gọi K ( 6(7 + 10; ( 1 : j 

Mặt khác đường tròn tiếp xúc với d v d 2 nên khoảng cách từ tâm I đến hai đường thẳng này 
bằng nhau và bằng bán kính R suy ra 


R = 1 
R = 5 
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|3(6a + 10)+ 4a+ 5| |4(6a + 10) - 3a - õ| 


<=> 22 a + 35 = 2 la + 35 


a — 0 


-70 

43 


- Với a = 0 thì K (l0;ũ) và R — 7 suy ra ịc) : ịx — 10)" + y 2 =49 

-70 

- Với a — —— thì K 

43 

Vậy có hai đường tròn thỏa mãn có phương trình là 


10-70 

' T> 7 / „ \ 

10 

2 

70 

2 

' 7 ' 

43’ 43 

và K — — suy ra c : 
43 v ' 

X - - 

43 

+ 

y + — 

{ 43 

= 

43 / 



10 

2 

70 

2 

' 7 ' 

+ y 2 — 49 và ( c ) : 

X — — 

43 

+ 

y + — 
43 

— 

43, 


Ví dụ 3: Cho hai điểm A (8; 0 ) và B Ị 0; 6 Ị . 

a) Viết phương trình đường tròn ngoại tiếp tam giác OAB 

A. (x — 4) 2 + (y — 3) 2 = 16 B. Ịx — 4:Ỵ + (y — 3) 2 =9 

c. (X — 4) 2 +{y-3) 2 = 36 D. (x-4) 2 + ( 2 / — 3) 2 = 25 


b) Viết phương trình đường tròn nội tiếp tam giác OAB 
A. (z-2) 2 +(y-2f = 9 B. (x - 7) 2 + ( 2 / — 5 ) 2 = 4 

c. (x-3) 2 +(y-4) 2 = 4 D. (x-2) 2 + ( 2 / — 2) 2 = 4 


Lời giải: 

a) Ta có tam giác OAB vuông ở o nên tâm I của đường tròn ngoại tiếp tam giác là trung điểm 
của cạnh huyền AB suy ra /(4;3 j và Bán kính R = IA = ^8 — 4) + Ịo — 3y = 5 

Vậy phương trình đường tròn ngoại tiếp tam giác OAB là: (x — 4 ) 2 + (y — 3) 2 = 25 
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b) Ta có OA = 8; OB = 6; AB = V8 2 + 6 2 = 10 


Mặt khác - OA.OB — pr (vì cùng bằng diện tích tam giác ABC ) 


Suy ra r = 


OA.OB 


= 2 


OA + OB + AB 

De thấy đường tròn cần tìm có tâm thuộc góc phân tư thứ nhất và tiếp xúc với hai trục tọa độ 
nên 

tâm của đường tròn có tọa độ là (2;2 j 

Vậy phương trình đường tròn nội tiếp tam giác OAB là: Ị X — 2f +(y-ĩ f =4 

Ví dụ 4: Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hai đường thẳng 
d 1 : Vãr + y — 0. và d 2 : yỈ3x — y = 0 . Gọi (C) là đường tròn tiếp 
xúc với d 1 tại A, cắt d 2 tại hai điểm B, c sao cho tam giác ABC 
vuông tại B. Viết phưong trình của (C), biết tam giác ABC có diện 

° ’ Vã , .. 

tích băng —— và điếm A có hoành độ dưong. 


A. c 


X + 


Vã 


+ 


c 


Vã ì 

2 

3 ' 

X H - 

6 

+ 

X H — 

2 ) 


3 

X + — 
2 


= 4 


= 2 


B. 



c. c 


X + 


Vã 


+ 


3 

X + - 

2 


= 9 


D. c 


X + 


V3 


+ 


X + 77 
2 


= 1 


Lời giải (hình 3.1) 

Vì A Ễ d { => A^a;—V3aj, a > 0; B, c G d, => B^b;yỈ3bỴ ơỊc;V3cj 

Suy ra Ab[ì) — a;V3(a + Acị^c — a;V3(c + a)j 

Tam giác ABC vuông tại B do đó AC là đường kính của đường tròn c. 

Do đó AC _L d t => AC.U X — 0 —l.(c — a) + V 3 .V 3 (a + c) = 0 2a + c = 0 (1) 
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AB _L d 2 =>- AB.u^ = 0 43- l.(ò — a) + 3(a + ò) = 0A>2ò + a = 0 (2) 
Mặt khác s,*, = ịd(A;d 2 ).BC =f l.^pV(c-4) S +3( C -6) ! = V 


<1A 2a|c — 6| = 1 (3) 

I - Vã 

Từ (1), (2) suy ra 2 (c — b ) = —3 a thế vào (3) ta được a I —3 a I = 1 <t=> a = 


_ , Vã _ 2 V 3 , , 

Do đó 6 = ——, c =-— =>• A 

6 3 


V3 


-1 


,c 


2 V 3 


-2 


Suy ra (C) nhận / 


V 3 _3 

6 ’ 2 


là trung điểm AC làm tâm và bán kính là R = —— = 1 


Vậy phưong trình đường tròn cần tìm là ị c ) : 


, Vã 

X + -A- 

6 


+ 


3 

X + -- 

2 


= 1 


Ì3. DẠNG 3: Vị trí tương đối của điểm; đường thẳng; đường tròn với đường tròn 
1. Phương pháp giải. 

• Vị trí tương đối của điêbi M và đường tròn (C) 

Xác định tâm I và bán kính R của đường tròn (C) và tính IM 

+ Nếu IM < R suy ra M nằm trong đường tròn 
+ Nếu IM — R suy ra M thuộc đường tròn 
+ Nếu IM > R suy ra M nằm ngoài đường tròn 

• Vị trí tương đối giữa đường thẳng A và đường tròn (C) 

Xác định tâm I và bán kính R của đường tròn (C) và tính d (/; A) 


+ Nếu d(l;A) < R suy ra A cắt đường tròn tại hai điểm phân biệt 

+ Nếu d (/; A j = R suy ra A tiếp xúc vói đưòng tròn 

+ Nếu d(l; AÌ > R suy ra A không cắt đường tròn 

Chú ý: Số nghiệm của hệ phương trình tạo bởi phương trình đường thẳng A và đường tròn (C) 
bằng số giao điểm của chúng. Tọa độ giao điểm là nghiệm của hệ. 
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• Vị trí tương đối giữa đường tròn (C) và đường tròn (C) 

Xác định tâm ĩ, bán kính R của đường tròn (C) và tâm I', bán kính R' của đường tròn (C') và tính 

IV, R + R\ 

+ Nếu IV > R + R 1 suy ra hai đường tròn không cắt nhau và ở ngoài nhau 

+ Nếu IV— R +■ R 1 suy ra hai đường tròn tiếp xúc ngoài vói nhau 

+ Nếu II 1 < I R — R 1 1 suy ra hai đường tròn không cắt nhau và lông vào nhau 

+ Nếu IV = I R — R 1 1 suy ra hai đường tròn tiếp xúc trong vói nhau 

+ Nếu |i2 — i2’| < IV < R + R' suy ra hai đường tròn cắt nhau tại hai điểm phân biệt 

Chú ý: Số nghiệm của hệ phưong trình tạo bởi phưong trình đường thẳng (C) và đường tròn 
(C) bằng số giao điểm của chúng. Tọa độ giao điểm là nghiệm của hệ. 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Cho đường thẳng A : X — y + 1 = 0 vầ đường tròn 

( c ) : X 2 + y 2 — 4x + 2y — 4 = 0 

a) Chứng minh điểm M Ị 2; 1) nằm trong đường ữòn 

b) Xét vị trí tưong đối giữa A và ( c ) 

A. A cắt ( c ) tại hai điểm phân biệt. B. A tiếp xúc ( c ) 

c. A không cắt (c j. D. Không xác định được. 

c) Viết phưong trình đường thắng A 1 vuông góc vói A và cắt đường tròn tại hai điểm phân 
biệt sao cho khoảng cách của chúng là lón nhất. 


A. A' : 2x + y — 1 = 0 


B. A' : x + 2y-l = 0 


c. A' : x + y-2 = 0 


D. A' : x + y — 1 = 0 


Lời giải: 
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a) Đường tròn (C) có tâm /(2; —l) và bán kính R — 3 . 


Ta có IM = iJ(2-2) 2 + (l + l) 2 


2 < 3 = R do đó M nằm trong đường tròn. 


b) Vì dự] A) 


2 + 1 + 1 


2 V 2 <3 = R nên A cắt Ị c ) tại hai điểm phân biệt. 


V 1 + 1 


c) Vì A 1 vuông góc với A và cắt đường tròn tại hai điểm phân biệt sao cho khoảng cách của 
chúng là lón nhất nên A 1 vuông góc vói A và đi qua tâm I của đưòng tròn (C). 

Do đó A 1 nhận vecto U A — (1; 1) làm vecto pháp tuyến suy ra A' : l(x»2Ì + l(y + lì = 0 
hay X + y — 1 = 0 

Vậy phưong trình đường thẳng cần tìm là A 1 : X + y — 1 = 0 

Ví dụ 2: Trong mặt phẳng Oxy, cho hai đường tròn ( c ) : X 2 + y 2 — 2x — 6y — 15 = 0 và 
( c ') : X 2 + y 2 — 6x — 2y — 3 = 0 

a) Chứng minh rằng hai đường tròn cắt nhau tại hai điểm phân biệt A, B 

b) Viết phưong trình đường thắng đi qua A và B 



c) Viết phưong trình đường tròn đi qua ba điểm A, B và o 


A. X 2 + y 2 — 7x — y + 1 = 0 


B. X 1 + y 2 — 7x — y — 2 = 0 


c. X 2 + y 2 — 7x — y — 4 = 0 


D. X 1 + y 2 — 7x — y — 0 


Lời giải 

a) Cách 1: Ị c ) có tâm / Ị 1; 3 ) và bán kính R = 5, ( c ) có tâm /' ( 3; 1 ) và bán kính R — V 13 


II' 


a/( 3 — l) 2 +(l-3) 2 =2yÍ2 
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Ta thấy I — i? 2 1 < hh < I + R, suy ra hai đường tròn cắt nhau. 
Cách 2: Xét hệ phương trình 

X 2 + ý 1 — 2x — 6y — 15 = 0 \x 2 + y 2 — 2x — 6y — 15 = 0 

X 2 + y 2 — Qx ~ 2y — 3 — 0 I X — y — 3 = 0 

^^y + 3) 2 +y 2 -2(y + 3)~ 6y - 15 = 0 í y 2 -y-6 = 0^ 
X — y + 3 ] X — y + 3 


y = - 2 
y = 3 
X = í/ + 3 


Suy ra hai đường tròn cắt nhau tại hai điểm có tọa độ là A í 1; — 2 ì và B (6; 3) 

b) Đường thẳng đi qua hai điểm A, B nhận AB (5:5 j làm vectơ chỉ phương suy ra phương 

V, > \ X = 1 + ht 

trình đường thắng cần tìm là ị 

y == 2 

c) Cách 1: Đường tròn cần tìm (C") có dạng X 2 + y 2 — 2ax — 2by + c = 0 


(C") đi qua ba điểm A, B và o nên ta có hệ 


1 + 4 — 2a + 4ò + c = 0 
36 + 9 — 12a — 66 + c = 0 <ÍA 
c = 0 


7 

a — — 
2 

b = ị 
2 

c = 0 


Vậy (C"): X 2 + y 2 — 7x — y — 0 

Cách 2: Vì A, B là giao điểm của hai đường tròn (C) và (C') nên tọa độ đều thỏa mãn phương 
trình 

X 2 + y 2 — 2x — 6y — 15 + m ( X 2 + y 2 — 6x — 2y — 3) = 0 (*) 

Tọa độ điểm o thỏa mãn phương trình (*) khi và chỉ khi —15 + m. (— 3 j = 0 Ar> m = —5 

Khi đó phương trình (*) trở thành x 2 + y 2 — 7x — y = 0 

Vậy phương trình đường tròn cần tìm la X 2 + y 2 - 7x — y — 0 
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Ví dụ 3: Cho đường ữòn (C) : X 2 + y 2 — 2x + Ay — 4 = 0 có tâm I và đường thẳng 
A : VÃr + my + 1 — \Ỉ2 = 0 

a) Tìm m để đường thẳng A cắt đường tròn (C) tại hai điểm phân biệt A, B 

A.m = 2 B. me(2;9) c.m = 9 D. m = R 


b) Tìm m để diện tích tam giác IAB là lớn nhất 

A. m — — 2 B. m — —4 c. m — 2 D. m — 9 


Lời giải (hình 3.2) 

a) Đường ữòn (C) có tâm / (1; —2), bán kính R — 3 
A cắt (C) tại hai điểm phân biệt khi và chỉ khi 

IV 2 — 2 m + 1 — V 2 I 

d(l; A) < R - 7 - < 3 

v ’ V2 + m 2 

5 m 2 + 5 m + 17 > 0 (đúng với mọi m) 

b) Ta có S rAn = \lA.IB.sinAIB — ^sin AIB < ^ 

ỈAB 2 2 2 



Suy max5 HB = ^ khi và chỉ khi sin AIB = !•<=>• AIB = 90° 


Gọi H là binh chiếu của I lên A khi đó AIH = 45° =>■ IH = /A. cos 45 


1 — 2777 / 3 

Ta có d( I; A) = IH , =Ằ = -A m. 2 + 8m + 16 = 0 ^ m 

v ; n/2 - nr V 2 


Vậy với m = — 4 thỏa mãn yêu cầu bài toán. 



ìs. DẠNG 4: Viết phương trình tiếp tuyến với đường tròn 
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1. Phương pháp giải. 

Cho đường tròn (C) tâm / í a; b ), bán kính R 

• Nếu biết tiếp điểm là M ( x {] ; y ữ j thì tiếp tuyến đó đi qua M và nhận vectơ 

IM ( x 0 — a;y 0 — I )) làm vectơ pháp tuyến nên có phương trình là 
(x 0 - a)(x - x 0 ) + (y 0 -b)(y-y 0 ) = 0 

• Nếu không biết tiếp điểm thì dùng điều kiện: Đường thẳng A tiếp xúc đường tròn (C) 

khi và chỉ khi d ( /; A ) = R để xác định tiếp tuyến. 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Cho đường ữòn (C) có phương trình X 2 + y 2 — 6x + 2y + 6 = 0 và điểm hai điểm 

Ẩ(l;-l);5(l;3) 

a) Chứng minh rằng điểm A thuộc đường tròn, điểm B nằm ngoài đường tròn 

b) Viết phương trình tiếp tuyến của (C) tại điểm A 

A. y = — 1 B. X — l c. X + y — 0 D. X — y — 2 

c) Viết phương trình tiếp tuyến của (C) kẻ từ B. 

A. y — 3 và 3x + Ay — 15 = 0 B. X — 1 và 2x + Ay — 14 = 0 

c. x — 1 và X + ịy — 13 = 0 D. X — 1 và 3x + Ay — 15 = 0 


Lời giải: 

Đường tròn (C) có tâm / Ị 3; —1 j bán kính R — \J 3 2 +1 — 6 = 2 . 

a) Ta có: IA = 2 = R]IB = 2 V 5 > R suy ra điểm A thuộc đường tròn và điểm B nằm ngoài 
đường tròn 

b) Tiếp tuyến của (C) tại điểm A nhận IA — (2; 0 ) làm vectơ pháp tuyến nên có phương trình 
là2(x — l) + 0(y + l) = 0 hay X — 1 

b) Phương trình đường thẳng A đi qua B có dạng: 
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a (£ — 1) + 6 (ỉ/ ■“ 3) = 0 (với a 2 + b 2 0) hay ax + by — a — 3b — 0 
Đường thẳng A là tiếp tuyến của đường tròn <=> dự; A1 = R 


3a — b — a — 36 , ,2 „ 

-v=> - 7 -- = 2<^(a — 26Ì — a 2 + 6 2 36 2 — Aab — 0 -t=> 


Va 2 + b 2 


b = 0 
36 = 4a 


+ Nếu b — 0, chọn a — 1 suy ra phương trình tiếp tuyến la X — 1 . 

+ Nếu 36 = 4a, chọn a = 3, 6 = 4 suy ra phương trình tiếp tuyến là 3x + Ay — 15 = 0 

Vậy qua B kẻ được hai tiếp tuyến với (C) có phương trình la X — 1 và 3x + -Ay — 15 = 0 

Ví dụ 2: Viết phương trình tiếp tuyến A của đường tròn ( c ] : X 2 + y 1 - 4x + Ay — 1 = 0 
trong trường 

a) Đường thẳng A vuông góc với đường thẳng A 1 : 2x + 3y + 4 = 0 

A. A : —3x + 2y + 10 = 0 B. A : -3x + 2y + 10 ± 2VĨ3 = 0 

c. A : -3x + 2y + 8 ± 3VĨ3 = 0 D. A : -3x + 2y + 10 ± 3V13 = 0 


b) Đường thẳng A hợp với trục hoành một góc 45° 


A. A : 

ì 

cò 

1 

s* 

1 

Sỉ 

4 = 0 


B. 

, : X + y ± 3V2 

= 0 


c- 

, : X + y ± 3V2 

= 0, : 

X — y + 3V2 — 4 = 0 

D. A li: 

2 : X + y ± 3V2 

= 0, A, : 

X — y + 3 V2 — 4 = 0,A:a : — y — 3V2 —4 = 0 

Lời giải: 




a) Đường tròn (C) có tâm / í 

2;— 2), bán kính R — 3 

Vì A1A' 

nên A nhận 

—3; 2 j làm VTPT do đó phương trình có dạng 
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— 3x + 2y + c = 0 

Đường thẳng A là tiếp tuyến với đường tròn (C) khi và chỉ khi 
1-10+ c| 


d J;A = 3 4» 


VĨ3 


= 3 4» c = 10 ± 3 VĨ 3 


Vậy có hai tiếp tuyến là A : — 3x + 2y + 10 ± 3 VĨ 3 = 0 

b) Giả sử phương trình đường thẳng A : ax + by + c = 0, o 2 + b 2 ^ 0 

Đường thắng A là tiếp tuyến với đường tròn (C) khi và chỉ khi 
Ì2a — 2b + c\ 


d J;A = 3 4» 


= 3 <«• (2a-2b + cf = 9(o 2 + 6 2 )(*) 


V o 2 + b 2 

Đường thẳng A hợp với trục hoành một góc 45° suy ra 


cos(A;ơx) = 


cos45° = 


a = b hoặc a — —b 


yj á 2 + b 2 yla 2 + b 2 

THI: Nếu a — b thay vào (*) ta có 18a 2 = c 2 ±c = 3 V 2 a, chọn a = b = 1 =>■ 
suy ra A : X + y ± 3 V 2 = 0 


TH2: Nếu a — —b thay vào (*) ta có 18a 2 = (4o + c) 


c = ( 3 V 2 -4)a 

c = -Í 3 V 2 +ị)a 


Với c = Ị 3 V 2 —4 ja, chọn 0 = 1, b — — 1, c = Ị 3 V 2 — A : X — y + 3 V 2 — 4 
Với c = — ( 3 V 2 + 4 ) 0 , chọn 0 = 1, b = — 1, c — — ( 3 V 2 + 4) A : a; — y — 3 V 2 


Vậy có bốn đường thẳng thỏa mãn là Aj 2 : X + y ± 3 V 2 = 0, A 3 : X — y + 3 V 2 - 4 
A 4 : X — y — 3 V 2 — 4 = 0 

Ví dụ 3: Lập phương trình tiếp tuyến chung của hai đường tròn sau: 

( c,) : X 2 + y 2 — 4y — 5 = 0 và ( C n ) : X 2 + y 2 — 6x + 8y + 16 = 0 


±3yÍ2 

■ 0 

4 = 0 

- 0 và 
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A. Lx — 3y — 9 = 0 

B. 2x + y — 2 ± 3V5 = 0 

c. 2x + y - 2 ± 3V5 = 0,y + 1 = 0 

D. 2x + y - 2 ± 3V5 = 0, y + 1 = 0, 4x - 3y - 9 = 0 


Lời giải: 

Đường tròn ( C l ) có tâm I 1 (0; 2 ) bán kính = 3 
Đường tròn (^ 2 ) c ° tâm / 2 (3; — 4) bán kính R 2 — 3 

Gọi tiếp tuyến chung của hai đường tròn có phương trình A : ax + by + c = 0 với 
a 2 + b 2 ^ 0 

.. , x , / \ \dự v A) = 3 [|26 + c| = 3Va 2 + 6 2 (*) 

A là tiêp tuyến chung của c, và c, <s> 1 . Ị —-——- 

v y 5 v i; v 2) |d(/ 2 ,A) = 3 ||3a-46 + c| = 3Va 2 + ò 2 


Suy ra 126 + c I = 13a — 46 + c I 


a = 2b 

—3 ũ 4" 26 


THI: Nếu a — 2b chọn a = 2, b = 1 thay vào (*) ta được c = —2 ± 3 V 5 nên ta có 2 tiếp 
tuyến là 2x + í/ — 2 ± 3 V 5 = 0 

TH2: Nếu c = — — thay vào (*) ta được 1 2b — a I = 2\l a 2 + 6 2 -t=> a = 0 hoặc 
3a + 46 = 0 

+ Với a — 0 ^ c — b , chọn 6 = c = 1 ta được A : y + 1 = 0 
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+ Với 3a + Ab = 0 =>- c = 36, chọn a = 4, b = —3, c = —9 ta được A : Ax — 3y — 9 = 0 

Vậy có 4 tiếp tuyến chung của hai đường tròn là : 

2x + y — 2 ± 3 Võ = 0, y + 1 = 0, Ax — 3y — 9 = 0 


§5. ĐƯỜNG ELIP 


A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT 

1) Định nghĩa: Cho hai điểm cố định F v F 2 với F X F 2 = 2c(c > 0 ) và hằng số a > c . Elip(E) là 
tập hợp các điểm M thỏa mãn MF 1 + MF 2 — 2 a . 

Các điểm F v F 2 là tiêu điểm của (E). Khoảng cách F Ị F 2 — 2 c là tiêu cự của (E). MF V MF 2 
được gọi là bán kính qua tiêu. . 

2) Phương trình chính tắc của elip: Bo 



Với F l (— c;0 ) , F 2 (c;0): 


A2 


X 


M(x-,y) 6 (e) ^ + = 1 ( 1 ) trong đó b 2 = a 2 - c 2 


B 1 


(1) được gọi là phưong trình chính tắc của (E) 

rrx , 7 Hình 3.3 

3) Hình dạng và tính Chat cúa elip: 

Elip có phưong trình (1) nhận các trục tọa độ là trục đối xứng và gốc tọa độ làm tâm đối xứng. 
+ Tiêu điểm: Tiêu điểm trái F 1 (—c; 0 j, tiêu điểm phải F 2 Ị c: 0 j 

+ Các đỉnh : A x (— a; 0), Ạ (a; 0), B 1 (0: —b ); B 2 Ị 0; b ) 

+ Trục lán : ẠẠ, — 2a, nằm trên trục Ox; trục nhỏ : B 1 B 2 — 2b, nằm trên trục Oy 
+ Hình chữ nhật tạo bởi các đường thẳng X = ±a, y = ±b gọi là hình chữ nhật cơ sở. 

Q 

+ Tâm sai: e = — < 1 
a 

+ Bán kính qua tiêu điểm của điểm M Ị X M : y M j thuộc (E) là: 
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MF 1 = a + ex M — a + — X M , MF 2 = a - ex M — a — -X M 
a a 

B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 


ts. DẠNG 1. Xác định các yếu tô của elip khi biết phương trình chính tắc của elip. 

1. Phương pháp giải. 

Từ phương trình chính tắc ta xác định các đại lượng a, b và ỉ) 1 = a 2 - c 2 ta tìm được c elip từ 
đó ta suy ra được các yếu tố cần tìm. 

2. Các ví dụ. 


X 2 y 2 

Ví dụ 1. Elip có phương trình sau — 1 


a) Xác định các đỉnh 

A. 4(-l;0); 4(l;0); ^ (0;-T); 5 2 (0;l) 


B. ^(-2;0);4(2;0);5 1 (0;-2);5 2 (0;2) 


c. 4 (-l; 0 ); A 2 (l;0);5 1 (0;-2);5 2 (0;2) 
D. A(-2;0); A(2;0);5 1 (0;-l);i? 2 (0;l) 


b) Xác định độ dài trục 

A. trục lớn — 2, độ dài trục bé B 1 B 2 — 1 

B. trục lớn w — 3, độ dài trục bé B 1 B 2 — 2 

c. trục lớn A ] A Ỉ — 4, độ dài trục bé B l B 2 = 3 

D. trục lớn A Ị A 2 — 4, độ dài trục bé B l B 2 — 2 


c) Xác định tiêu cự 


A. f x f 2 = Vã 

B. F 2 F 2 = Võ 

c. f 2 f 2 = 3 V 3 

D. F 2 F 2 = 2 V 3 

d) Xác định tiêu điểm 
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A. tiêu điểm là F 1 ( 

;-2;0);F 2 (2;0), 

B. tiêu điểm là F. ] Ị 

-V7;0);F 2 (V7;0), 

c. tiêu điểm là F 1 Ị 

'-V5;0);F 2 (V5;0), 

D. tiêu điểm là F ị 1 

'-Vã ; o); F 2 (V3;0) 

e) Xác định tâm sai 




. V5 

A. e = -— 

3 

B. e = —• 

2 

c. e = —— 

2 

D. e = —— 

2 


Elip có phương trình sau Ax 2 + 25 y 2 — 100 

a) Xác định các đỉnh 

A. 4(-5;0); 4(5;0); A(0;-2); B. 2 ( 0;-2) 

B. 4(-5;0); A(5;0); B 1 (0; 2); £ 2 (0;-2) 
c. 4(-5;0); A(5;0); A(0;-2); B 2 ( 0;-2) 

D. 4(-5;0); A(5;0); ^(05-2); £ 2 (0;-2) 

b) Xác định độ dài trục 

A. Độ dài trục lớn A [ A i — 12, độ dài trục bé B Ấ B 2 = 4 

B. Độ dài trục lớn A í A 2 = 10, độ dài trục bé B 1 B 2 — 2 
c. Độ dài trục lớn A 1 A 2 = 12, độ dài trục bé B l B 2 — 2 
D. Độ dài trục lớn A 1 A 2 — 10, độ dài trục bé B l B 2 — 4 


c) Xác định tiêu cự 

A. F x F 2 = V2Ĩ 

B. F x F 2 = 3V2Ĩ 

c. f^ 2 = 2V2Ĩ 

D. F x F 2 = 5V2Ĩ 

d) Xác định tiêu điểm 

A. í;(-2>/2Ĩ;0); F 2 (2>/2Ĩ;0) 

B. fJ- 3>/2Ĩ;0) 
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c. (—4>/2Ĩ;0); fJ 4>/2Ĩ;0) 


e) Xác định tâm sai 


A. e = 


V2Ĩ 

5 


B. e = 


V2Ĩ 


D. F 1 Ị — V2Ĩ; 0 Ị; -F 2 Ị V2Ĩ; 0 j 


c. e = 


V2Ĩ 

3 


D. e = 


V2Ĩ 

2 


Lời giài: 

a) Từ phương trình của (E) ta có a = 2, ò = 1 =>■ c = yj a 2 — b 2 — V 3 . 
Suy ra tọa độ các đỉnh là A 1 (— 2; 0); A 2 (2; 0); B 1 (0; — 1 ); B, 2 (0; 1 j 
Độ dài trục lớn A Ị A 2 — 4, độ dài trục bé B 1 B 2 — 2 
Tiêu cự F 2 F 2 = 2c = 2V 3 , tiêu điểm là F. ị Ị — V 3 ; 0 j; F 2 Ị V 3 ; 0 j, 

Tâm sai của (E) là e = - = ệ 
a 2 


b) Ta có 4x 2 + 25 y 2 — 100 <=> - 7 - + — = 1 suy raa = 5;ò = 2=^c = Va 2 — b 2 — V 2 Ĩ 

25 4 y 

Do đó tọa độ các đỉnh là A í 5;0); Ạ, (5;ũ); B ỵ (ũ;— 2 ); B 2 (ũ; — 2 ) 

Độ dài trục lớn A I A J — 10, độ dài trục bé L^LỊ, — 4 

Tiêu cự F ] F 2 — 2c — 2 V 2 Ĩ, tiêu điểm là F 2 Ị —V 2 Ĩ; 0 ì; F 2 Ị V 2 Ĩ; 0 j, 

Tâm sai của (E) là e — — — 

a 5 

ts. DẠNG 2. Viết phương trình chính tắc của đường elip. 

1. Phương pháp giải. 

Đê viết phương trình chính tắc của elip ta làm như sau: 

2 „ 2 

+ Gọi phương trình chính tắc elip là ^Y + -^- = l(a>ò>ũj 
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+ Từ giả thiết của bài toán ta thiết lập các phương trình, hệ phương trình từ giải thiết của bài 
toán để tìm các đại lượng a, b của elip từ đó viết được phương trình chính tắc của nó. 


2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1. Viết phương trình chính tắc của elip (E) trong mỗi trường hợp sau: 


a) (E) có độ dài trục lớn là 6 và tâm sai e = 2 


.XV 

A. —- + = 1 

16 5 


„ X V 

B. — + — = 1 

9 4 


cX + £ = ĩ 

16 4 


dX + ỊL = 1 

9 5 


b) (E)có tọa độ một đỉnh là (0; Võ ] và đi qua điểm M 


4VĨÕ 


-1 


.XV 

A. —- + = 1 

16 5 


„ X , y 

B. — + = 1 

8 5 


^ X V 

c. + — = 1 

16 4 


n X , y 

D. — + = 1 

4 5 


c) (E) có tiêu điểm thứ nhất (—■V3;ũ] và đi qua điểm M(l; 


4V33. 


.XV 

A. ———b “ — — 1 

25 22 


„ X V 

B. — + = 1 

8 5 


c.^ + ^ = l 

16 4 


dX + ỊL = 1 

4 5 


d) Hình chữ nhật cơ sở của (E) có một cạnh nằm trên đường thẳng y + 2 = 0 và có diện tích 
bằng 48. 


9 . .2 

.XV 

A. ———b — 1 

25 22 


„ X V 

B. — + = 1 

8 5 


„ X V 

c.-— + — = l 

16 4 


2 2 

X , y 

D. V- + — = 1 
36 4 


_,, V 5 _ , , . 

e) (E) có tâm sai băng và hình chữ nhật cơ sở của (E) có chu vi băng 20. 


.XV 

A. ———b — 1 

25 22 


„ X , y 
B. — + = 1 

8 5 


^ X V 

c.-— + — = l 

16 4 


n X ,y 

D. — + — = 1 
9 4 
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2 „ 2 

Lời giải: Phương trình chính tắc của (E) có dạng: — lịa > h > 0 

a 6 ' 


a) (E) có độ dài trục lớn là 6 suy ra 2a — 6 a — 3, Tâm sai e = ^ nên 

— = \ =>• c = 2, b 2 — a 2 — c 2 = 5 
a 3 

X 2 y 2 

Vậy phương trình chính tắc (E) là — + = 1 


b) (E) có một đỉnh có tọa độ là Ị 0; Võ j nằm trên trục tung nên b = Võ do đó phương trình 

2 2 

chính tắc của (E) có dạng: Vr + — 1 í o > Võ ' 


Mặt khác (E) đi qua điểm M 


a 5 

4 V 1 Õ 




. 160 1 1 2 _ 
nên ——- I - = 1 ^ fl = 
25 a 2 5 


9 0 

r y z 

Vậy phương trình chính tắc (E) là — + = 1 


c) (E) có tiêu điểm Fj(—V3; 0) nên c = V 3 suy ra a 2 = b 2 + c 2 = b 2 + 3 (1) 

Mặt khác M( 1; € (£) => = 1 (2) 

5 à 25 0 

Thế (1) vào (2) ta được 

_i—- + = 1 4 » 25Ò 4 - 478Ò 2 -1584 = 0 b 2 = 22 => a 2 = 25 

b 2 + 3 25 b 2 


r X y 

Vậy phương trình chính tắc (E) là ^7 + ^ = 1 


d) (E) có hình chữ nhật cơ sở có một cạnh nằm trên đường thẳng y + 2 — 0 suy ra b — 2 


Mặt khác hình chữ nhật cơ sở diện tích bằng 48 nên 2a.2b — 48 =>■ b — 6 


2 2 
r X* y* 

Vậy phương trình chính tắc (E) là ^ 4 -j- = i 
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X Võ Va 2 — b 2 Võ 2 

e) (E) có tâm sai băng —— suy ra-= —- hay 4 a — 

3 a 3 

Hình chữ nhật cơ sở của (E) có chu vi bằng 20 suy ra 4 (a + b ) 
Từ (3) và (4) suy ra a = 3, b = 2 


9 b 2 (3) 

= 20 (4). 


0 _ 0 
r ^ y L 

Vậy phuơng trình chính tắc (E) là — + = 1 


ìs. DẠNG 3. Xác định điểm nằm trên đường elip thỏa mãn điêu kiện cho trước. 

1. Phương pháp giải. 

Để xác định tọa độ điểm M thuộc elip có phuơng trình chính tắc là 

2 2 

(£'): : Vr + -^-- = l(a>ồ>0)ta làm như sau 

K ’ a 2 b 2 K ’ 

X 2 V 2 

• Giả sử M (x M ;y M ) , điểm M G ( E ) = 1 ta thu được phương trình thứ 

v x ’ a b 

nhất. 

• Từ điều kiện của bài toán ta thu được phương trình thứ hai; giải phương trình, hệ phương 

trình ẩn X M , y M ta tìm được tọa độ của điểm M 


2. Các ví dụ: 


x 2 y 2 

Ví dụ 1. Trong mặt phang Oxy, cho elip (E): = 1 có tiêu điểm F 1 và F, 2 . 

25 9 


Tìm điểm M trên (E) sao cho 

a) Điểm M có tung gấp ba lần hoành độ 


A. M, 


B. M 


5 15 ì í 5 

[— ỉ [— va -^2 5 

V26 V26 J V26 


5 15 

V26 1 V26 


c. M 


5 15 

V26 1 V26 


_15_' 

V26, 


D.Không tồn tại 
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b) MF 1 = 2 MF 2 


A. M 


25 VĨĨ9 
12’ 4 


và M 


25 

12 


B. M 


25 _ VĨĨ9 
12’ 4 


c. M 


25 VĨĨ9 


12’ 4 


VŨŨT 

4 


D.Không tồn tại 


c) F l MF 2 = 

A. M 


60° 

5VĨ3 3V3 

4 ’ 4 


B. M 


5VĨ3 


3V3 

~T~ 


c. M 


5VĨ3 3V3 

4 ;_ T~ 




5VĨ3 _ 3V3' 

4 ’ ~T” 


D. M, 


í 5VĨ3 3V3] 

,m 2 

5 a/Ĩ 3 3V3Ì 

,m 3 

5V13 

3V3] 

và M 4 

5VĨ3 

3V3 ì 

4 ’ 4 

4 ’ 4 

4 

4 

4 

4 


d) Diện tích tam giác A OAM lớn nhất với A (l; 1) 


A. M 


' 25 


9 

V34 „ 


B. M 


25 9 

V34V34, 


GIÁO VIÊN MU N MUA FILE WORD LIÊN H 0946798489 


27 















































NGUY N B ov 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


c. M 


25 


V34 V34 

D.Không tồn tại 


rà M 


25 9 

V34 V34 


Lời giải 

Giả sử M(x M -,y M ) e (e) suy ra ^- + ^ 7 - = 1(*) 

2Õ y 

a) Điểm M có tung gấp ba lần hoành độ do đó y M — 3x M thay vào (*) ta đuợc 

5 


4 _|_ 

25 9 


= 1 26xt — 25 <=>■ X,, — ± 


V26 


Vậy có hai điểm thỏa mãn là M 1 


15 


V26 1 V26 


rà 


_ 5 15 

V26 1 V26 


b) Từ phuong trình (E) có a 2 = 25, b 2 = 9 nên a — 5, b — 3, c = \lá 1 — b 2 — 4 

Theo công thức tính bán kính qua tiêu điểm ta có : 

c 4 c 4 

MF : = a + -x M = 5 + 2-x m và MF 2 = a --X M = 5 - 
a 5 ao 


Theo giải thiết MF 1 — 2MF Ầ suy ra 5 + + X M =2 

5 


a 

5 4* 


25 

o X M = 77: 

M 12 


2 / 
Thay vào (*) ta có : + 4- = 1 43 . y = ± — 

J 144 9 M 4 


25 VĨĨ 9 

và M 2 

25 

VĨĨ 9 

12’ 4 

12’ 

4 


Vậy có hai điểm M thỏa mãn là: M 1 
c) Ta có ^ (—4;0), F 2 (4;ũ) => MF l [x u +4 ;y M ), MF 2 [x m -4: ì y ỉả 

mf x mf 2 4 + 4-16 


Vì F 1 MF 2 = 60° nên cos60° = 


\MF\.\MF„ 


r , 4 

5 + 7X, 

5 A 


5 A 


^ 4 + 4 - 16 = 7 


25 

25 A 
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p _57_ Vm , 1 ",,' /Sf.\, * 57_ y M y M _ _ 

Suy ra — 3 - = — — ^ 7 - thế vào (*) ta được — — ^ = 1 => y M = ± 


3 V 3 


x„ = ± 


25 66 33 

5 VĨ 3 


66 33 9 


Vậy có bốn điểm thỏa mãn là M 1 


5 VĨ 3 3 V 3 

4 ; ^r 


ẨL 


5 VĨ 3 3 V 3 ] 

,m 3 

5 VĨ 3 

3 V 3 ] 

và M 4 

5 VĨ 3 

3 V 3 ì 

4 ’ 4 

4 


4 

" "T~ 


d) Ta có 664 (1; 1) nên đường thẳng đi qua hai điểm o, A nhận ra(-l;l) làm vectơ pháp tuyến 
có phương trình là —X + y — 0 

S 0 AM = ịoAd(M;OA) = \jì = + y M \ 


Áp dụng bất đẳng thức Bnhiacốpxki ta có 


1 

- 5 .^ + 3 .^ 

< -. 34 . 

íx 2 V 2 Ì 

_|_ »M 

2 

5 3 

2 

25 9 


34 

2 


x 2? Um 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi — —— — —A- kết hợp với (*) ta được 
& r 25 9 


Vm 


25 

hoặc 

9 


V 34 

Vậy có hai điểm M 1 


Vm — 


25 

V 34 

9 

V 34 


25 _ 9 ] 25 9 

V 34 v 2 V34 ; V34 


thỏa mãn yêu cầu bài toán 


Ví dụ 2: Cho elip (E): Ỵ + Y = 1 và c(2;0j. Tìm A, B thuộc (E) biết A, B đối xứng nhau 
qua trục hoành và tam giác ABC đều. 


A. A 


2 4 V 3 ì í 2 4 V 3 

5 / 

7 7 


hoặc A 


2 4 V 3 Ì í 2 4 V 3 

' / Ị 

7 7 
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B. Ả 


2 4V3] h 4V3 
' 7’ 7 


7 ’ 7 


c. A 


3__W3] Í3 m 4y/3 

' 7’ 7 


D. A 


3 4V3 ì í 3 _ 4V3 ì . í 3 4V3Ì „(3 4V3 

, B Y; 2 -— hoặc Ẩ 2— , 5 


7 ’ 7 


7 7 


7’ 7 


Lời giải 

Giả sử A(x 0 ;y 0 ). Vì A, B đối xứng nhau qua trục hoành nên B ( X Q ; —y í] ) vói Vo > ®' 


Vì A G (E) nên ị + ị = 1 4» yị = 1 - ị (1) 

Vì tam giác ABC đều nên AB 2 = Aơ 2 =>- (— 2y 0 ) = [2 — x 0 ) + ( —y {) 

0 3y 2 0 = 4 - 4x 0 + x ồ (2) 

Thay (1) vào (2) ta có 


4 


= 4 — 4 x n + xl <=> 7 x 2 — 16 x n + 4 = 0 <=> 


= 2 
2 

x n = - 

0 7 


+ Nếu x 0 = 2 thay vào (1) ta cóy 0 =0 . Truông hợp này loại vì A = c 


2 . , 4V3 

+ Nêu x ữ — — thay vào (1) ta có y 0 = ± — 


Vậy A 


2 4V3 ì b [ 2 ' 4V3 

7 ] ~ ' ~ 


hoặc A 


2 __W 3 ] Í2 4V3 
' 7’ 7 
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§6. ĐƯỜNG HYPEBOL 

A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT 

l.Định nghĩa: Cho hai điếm cố dinh F v F, với F t F 2 = 2c( c > 0 ) va 
hằng số a < c .Hypebol là tập hợp các điểm M thỏa mãn 
I MF 1 - MF 2 1 = 2a . Kí hiệu (H) 

Ta gọi: F v E, là tiêu điểm của (H). Khoảng cách F t F 2 — 2c là tiêu cự 
của (H). 

l.Phưcmg trình chính tắc của hypebol: 

Với F l (—c;0), F 2 (c;0) 

M(x\y) e (h) 4» = 1 với b 2 = c 2 - a 2 (2) 

\ \ / a b 

Phương trình (2) được gọi là phương trình chính tắc của hypebol 

3.Hình dạng và tính chất của (H): 

+ Tiêu điểm: Tiêu điểm trái F 1 (—c; 0 ), tiêu điểm phải F 2 Ị c; 0 j 

+ Các đỉnh : A ỵ (— a; 0 ], Ạ (a; 0) 

+ Trục Ox gọi là trục thực, Trục Oy gọi là trục ảo của hypebol. Khoảng cách 2a giữa hai đỉnh 
gọi là độ dài trục thực, 2 b gọi là độ dài trục ảo. 

+ Hypebol gôm hai phần nằm hai bên trục ảo, môi phần gọi là nhánh của hypebol 
+ Hình chữ nhật tạo bởi các đường thẳng X = ±0, y = ±b gọi là hình chữ nhật cơ sở. Hai 
đường thẳng chứa hai đường chéo của hình chữ nhật cơ sở gọi là hai đường tiệp cận của 

hypebol và có phương trình là y = ± — X 

a 



Hình 3.4 


+ Tâm sai: e = — > 1 
a 

+ ) thu $ c ( H ) thì: 



c 

, MF 2 = ịa-ex u \ = 

c 

a + eX M 1 = 

a + -x M 

a ~~ X M 


a 


a 


B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 
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ts. DẠNG 1. Xác định các yếu tô của hypebol khi biết phương trình chính tắc 

1. Phương pháp giải. 

Từ phương trình chính tắc của hypebol ta xác định các đại lượng a, b và b 2 = c 2 — 
được c từ đó ta suy ra được các yếu tố cần tìm. 

2. Các ví dụ. 


Ví dụ l.Cho hypebol —— — — 1 

6 8 

a) Xác định tọa độ các đỉnh 

A. 4(-V8;0); Ạ, (Vã;0) 
c. 4(-Vẽ ; o); A(Vẽ ; o) 

b) Xác định các tiêu điểm 

A. F 1 (-6;0);F 2 (6;0) 


B. ^ (—Vã;0); (Vã;0) 
D. ^(-V7;0);4(V7;0) 

B. F 1 (-10;0);F 2 (10;0) 


c. 4 (- 8 ; 0 );F 2 ( 8 ; 0 ) 


c); tính tâm sai 


A. 




D. F 1 (-5;0);F 2 (5;0) 
c.e = ạ D. e = 


d) tính độ dài trục thực, độ dài trục ảo 

A. Độ dài trục thực a = 2Vô , độ dài trục ảo b = 4 V 2 

B. . Độ dài trục thực a = Vô , độ dài trục ảo b = 2V2 
c.. Độ dài trục thực a = 6 Vô, độ dài trục ảo b = 8V2 
D. . Độ dài trục thực a = 3V6 , độ dài trục ảo b = 6V2 

e) viết phương trình các đường tiệm cận của (H) 


4 

A. y = ±—^x 

Vã 

n , 5 

B. y = ±—ị=x 

Vã 

, 3 

c. y = ±—i=x 

Vã 

2 

D. y = ±—^x 

Vã 


của chúng. 


a 2 ta tìm 


_ 5 _ 

Vô 
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b) cho hypebol 5x 2 — 4y 2 — 20 
a) Xác định tọa độ các đỉnh 

A. 4 (-V8;0); 4(V8;0 
c. \ (—Vtgo); 4 (Vẽ ;0 


B. 4(-2;0);4(2;0) 

D. ^ (— V7; 0); A 2 N 7;0 


a) Xác định các tiêu điểm 
A.F 1 (-3;0);F 2 (3;0) 

C. j F 1 (-8;0);F 2 (8;0) 


B.F 1 (-10;0);F 2 (10;0) 

D.F 1 (-5;0);F 2 (5;0) 


c. e = 


a); tính tâm sai 

A _ 3 „ 1 

A. e — - B. e — 4 

2 2 

a) tính độ dài trục thực, độ dài trục ảo 

A. Độ dài trục thực 2a — 3, độ dài trục ảo 2 b = 2 V 5 

B. Độ dài trục thực a — 2, độ dài trục ảo b = Võ 
c. Độ dài trục thực 2a — 8, độ dài trục ảo 25 = 7 
D. Độ dài trục thực 2a — 12, độ dài trục ảo 2 b — 14 

a) viết phưong trình các đường tiệm cận của (H) 


H)_ 

Vẽ 


A. y — ± — X 
3 


_ V7 

B. y = ± — x 
2 


c. y = ±^—x 
2 


D. e 


Vẽ 


D. y = 



Lời giải: 

a) Ta có a 2 = 6, b 2 = 8 nên a — Vô, b — 2 V 2 , c — V a 2 + b 2 — 10 
Do đó ta có hypebol có: 

Tọa độ các đỉnh là A t ( —Vô; 0 j ( Vô; 0 j 
Tiêu điểm là (—10; 0); F 9 (10; 0) 

Tâm sai của (H) là e = - = 1ỊL 
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Độ dài trục thực 2 a = 2Vô , độ dài trục ảo 2 b = 4 V 2 

_ , ^ , . h ,2 

Đường tiệm cận có phương ừình Vã y = ± — X = ± —ị= X 

a V 3 

xp 1 

b) Viết lại phương trình (H) là: -Ị — = 1, có a 2 = 4, b 2 =5 nên 


a — 2, b — Võ, c = Va 2 + b 2 — 3 

Do đó ta có hypebol có: 

Tọa độ các đỉnh là Ảy (— 2;ũ); (2;ũ) 

Tiêu điểm là F l (— 3; 0 ) ; F 9 í 3; 0 ] 


Tâm sai của (H) là e = — = ^ 
a 2 

Độ dài trục thực 2a — 4, độ dài trục ảo 2 b = 2 V 5 
Đường tiệm cận có phương trình là y = ± - X 


DẠNG 2. Viết phương trình chính tắc của hypebol. 

1. Phương pháp giải. 

Đê viết phương trình chính tắc của hypebol ta làm như sau: 

2 2 

+ Gọi phương trình chính tắc hypebol là —r — — l(a,b > 0 ) 

a b 2 v ' 

+ Từ giả thiết của bài toán ta thiết lập các phương trình, hệ phương trình từ giải thiết của bài 
toán để tìm các đại lượng a, b của hypebol từ đó viết được phương trình chính tắc của nó. 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1. Viết phương trình chính tắc của hypebol (H) trong mỗi trường hợp sau: 
a) (H) có một tiêu điểm tọa độ là (—4; 0 ì và độ dài trục ảo bằng V 28 


X 2 y 2 


X 2 y 2 


A. --— _ = 1 B. — - — = 1 

8 7 9 8 


X 2 y 2 


X 2 y 2 


c. —■— — — 1 D. — - = 1 

9 4 9 7 
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NGUY N B o V NG BIÊN so N YÀ s UT M 


b) (H) có tiêu cự băng 10 và đường tiệm cận là y = ± — X 


A. X -- V - = 1 

12 16 


„ X y 

B. —-— = 1 

9 4 


c.ĩ-- y - = l 

25 16 


„ X y 

D.— - — = 1 

9 16 


, VĨ3 , .. . 

c) (H) có tâm sai băng — và diện tích hình chữ nhật cơ sở băng 48 


A.^- y 4 = l 

18 9 


„ X y 
B. — - — = 1 
12 8 


_ X y 

c. - = 1 

10 8 


„ X y 
D. -— — — = 1 
18 8 


d) (H) đi qua hai điểm M Ị \Ỉ2- : 2J~2 j và N í — 1; — V3 j 


A.^- y - = l 

5 2 


B.ĩ--ỵ- = l 

2 3 

5 


c. x -- y - = l 

2 4 


D.^-£ = l 
2 2 

5 


e) (H) đi qua M í —2;1) và góc giữa hai đường tiệm cận bằng 60°. 


A.£-£ = l. 

11 11 


B. ị-ị = l. 
1 1 


^ X y . , X y 

c. —-— = 1 và -— = 1 . 


11 11 

3 


1 1 

3 


9 9. 

^ X ỳ 

D. — - — = 1 
1 3 


? X 2 y 2 

Lời gỉảỉ: Gọi phương trình chính tắc của (H) là: — 7- = 1 với b 2 — c 2 — a 2 

a b 2 

a) (H) có một tiêu điểm tọa độ là f—4; 0 ì suy ra c = 4 ; độ dài trục ảo bằng V 28 suy ra 
2b = V 28 => b 2 = 7, a 2 = c 2 - b 2 = 9 


9 9. 

3/ y z 

Vậy phương trình (H) là —— ~- = 1 
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NGUY N B o Y NG BIÊN so N YÀ s UT M 


b) (H) có tiêu cự bằng 10 suy ra 2c = 10 =>• a 2 + b 2 = 25 (1); đuờng tiệm cận là y — ± 

b 4 2 16 2 

ra — = — hay b 2 = V-a 2 (2) 
a 3 9 

Thế (2) vào (1) a 2 + ~Ệ a ~ — 25 -vl a 2 — 9 =4- b 2 = 16 

9 _ 9 

y^ 

Vậy phuơng trình (H) là —-— = 1 

& 9 16 

_ VĨ3 _ c VĨ3 yja 2 + b 2 VĨ3 ,_ 2 /ox 

c) Tâm sai băng —— suy ra — = —— -vl —---= —— hay 4 a — 9 0 (3) 

3 a 3 a 3 

Diện tích hình chữ nhật cơ sở bằng 24 suy ra 2a.2b — 48 44 ab — 12 (4) 

Từ (3) và (4) suy ra a 2 = 18; b 2 = 8 


9 9 

y z 

Vậy phuơng trình (H) là —- — = 1 

18 8 


d) (H) đi qua hai điểm M ( \Ỉ2 ; 2\Ỉ2 ] và ví — 1; — V3 ] nên ta có hệ 


a 2 b 2 1 


,2 
a = - 
44 \ 5 

1-1 = 1 k = 2 

(T b 1 1 


X 2 V 2 

Vậy phuơng trình (H) là —-= 1 


e) M(-2;l) G (h) nên = 1 (*) 

Phuơng trình hai đuờng tiệm cận là: 

A 1 : y = — X hay bx — ay — 0; A 2 : y — — — X hay bx + ay — 0 
a a 


Vì góc giữa hai đuờng tiệm cận bằng 60" nên cos 60" = 


\b 2 -a 2 
b 2 +a 2 
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NGUY N B o Y NG 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


1 \b 2 -a 2 

Hay 7 = 7—-—- 

2 b 2 +a 2 


4» 2 \b 2 — a 2 \ = a 2 + b 2 




2(6 2 - a 2 ) = ò 2 + a 2 
2(6 2 - a 2 ) = -{b 2 + a 2 ) 


4» 


b 2 = 3 a 2 
a 2 = 3Ò 2 


+ Với ồ 2 = 3a 2 thay vào (*) được a 2 — b 2 


9 9. 

X* 'Ợ 

Suy ra phương trình hypebol là (H): yy - j-_ 


= 11 

= 1 


3 


+ Với a 2 = 3 b 2 thay vào (*) được a 2 — 1, b 2 — 7 

3 

9 9 

X* y L 

Suy ra phương trình hypebol là (H): -j-— -j- = 1 

3 

X 2 y 2 X 2 y 2 

Vậy có có hai hypebol thỏa mãn có phương trình là — — = 1 và —— 7 j- = 1. 

3 3 

ìs. DẠNG 3. Xác định điểm nằm trên hypebol thỏa mãn điêu kiện cho trước. 
1. Phương pháp giải. 

Để xác định tọa độ điểm M thuộc hypebol có phương trình chính tắc là 

( H ) : —-f 7 - = 1 , a > 0 , b > 0 ta làm như sau 
{ 1 a 2 b 2 


2 2 

• Giả sử M ( X M ; y M ), điểm M G ( H ) 44 —7 — ^7 = 1 ta thu được phương trình thứ 

nhất. 

• Từ điều kiện của bài toán ta thu được phương trình thứ hai; giải phương trình, hệ phương 

trình ẩn X M , y M ta tìm được tọa độ của điểm M 


2. Các ví dụ: 

X 2 y 2 

Ví dụ 1. Cho hypebol (H): 7 — - 7 - = 1 có tiêu điểm F 1 và F 2 . 
9 6 

Tìm điểm M trên (H) trong trường hợp sau: 
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NGUY N B o Y NG BIÊN so N YÀ s UT M 


a) Điểm M có hoành độ là 4 

V42' 


A. M 


c. M, 


4; 


3 

V42 


4;- 


V42 


B. M 


D. M, 


4; 


5; 


V42 

3 

V42 


5;- 


V42 


b) Điểm M nhìn hai tiêu điểm của (H) dưới một góc vuông. 

A. M 


63 12 

5 ’ V 5 


B. M 


c. M 


D. Af, 


63 12 

V 5 ’ V 5 

/63 _ /12 

5 ’ V 5 

/63 Ịn' 

V 5 1 5 


, M 0 


/63 12 

5 ’ V 5 




/63 12 

5 ’ V 5 


và M, 


63 /12 

5 ’ V 5 


c) Khoảng cách hai điểm M và bằng 3 

A. M 


B. M 


c. M 


D. M, 


18 V2Ĩ0 
VĨ5 ’ 5 

18 V2Ĩ0 


VĨ5 1 

5 

, 



18 

V2Ĩ0Ì 

và M 2 

18 

V2ĨÕÌ 

VĨ5 ’ 

5 

VĨ5 ; 

5 

1 

V2Ĩ0Ì 


1 

V2Ĩ0' 

VĨ5 ’ 

5 

và M, 2 

VĨ5 ’ 

5 


d) Tổng khoảng cách từ M đến hai đường tiệm cận bằng 


24V2 
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NGUY N B o Y NG BIÊN so N YÀ s UT M 


A. M 


B. M 


c. M 


D. M, 


12 Vããõì 12 V33Õ 

— — ,M —■-—— 


Võ’ 5 

12 V33Õ 

7õ ; ”VT“ 


,Af 


Võ’ 5 
12 V33Õ 


Võ’ 5 


12 V33ÕÌ 12 V33Õ 

— — , M —— 


Võ’ 5 


Võ’ 5 


12 V33Õ 

, M, 

12 V33Õ 

, M, 

12 V33Õ 

và M 4 

12 V33Õ' 

VẼ) ’ 5 


Vs ; 5 


Võ ; 5 


V5 ’ 5 


Lòi giải 

Giả Sừ M (; Ị/„ ) 6 ( H ) suy ra ^ = 1 (*) 

9 0 


a) Ta có = 4 suy ra y M = ± 6 


1 


6 

T- 1 

1 


= ± 


V42 


M, 


V42 


;M 2 


4;- 


V42 


b) Từ phương trình (H) có a 2 = 9, ồ 2 = 6 nên a = 3, b — Vô, c = Va 2 + ồ 2 = V 15 
Suy ra Fj(—Vl5;0);F 2 (VĨ5;0) 

Ta có: -PỊM = 0 M + VỈ5 ;ỉ/ m );F 2 M = (x M - VỈ5 ;ỉ/ m ) 

Điểm M nhìn hai tiêu điểm của (H) dưới một góc vuông nên 

= 0 4» + Vl5)(x M - VĨ5) + ĩ£ = 0 ^ ĩ& = 15 - VL- thế vào (*) ta được 


tV 15 — X M 2 , 63.,12 

— 7 --—— - M = 1 X M = ± A - 3 - suy ra y M = ±,p 

9 6 M V 5 y M V 5 


Vậy có bốn điểm thỏa mãn là 
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NGUY N B o Y NG 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


M, 


63 12 

5 ’ V 5 


, M ọ 


63 , /12 
5 ’ V 5 




63 12 


và M, 


63 12 


c) Ta có Mi 7 ! = 


Vậy có 2 điểm: Mị 


c 


o VĨ 5 


a + -X M 

nên 3 = 

3 + o ~ X M 

4 » 

a 


3 



= 0(0 

-18 . , V2Ĩ0 

X M = r= ^ Vm = ±^r Z - 


V15 


18 V2Ĩ0 
V15 ’ 5 


và M n 


18 _V2ĨÕ 
VĨ 5 ; 5 


Vô Vô 

d) Phương trình hai tiệm cận là : a x : y = x; a. 2 : y = —— X. 

„„ ,, , 5, 24V2 

Tông khoảng cách từ M đến hai đường tiệm cận băng- suy ra 

5 


24 V2 


Vẽ 


Vẽ 

2 X M — Vm 

+ 

2 X M ^ Vm 


1 + 


1 + 


«\^M - 39 » I+iTto,+39» I=í* *: 


Mặt khác (*) 44 (Vẽa; M - 3 ?/ M )(V 6 x M + 3y M ) = 54 > 0 suy ra 


(**)^ |Vẽx M - 3 y M + Vẽx M + 3 y 

Vậy có bốn điểm M 


V33Õ 


21V30 12 

5 4 " x ' = ± t^ !, ' = ± ~ 


12 V33Õ 


12 V33Õ 


12 V33Õ' 

,Võ ; 5 

, M 2 

.Võ’ 5 

, m 3 

Võ’ 5 


M, 


12 V33Õ 
Vỗ 5 ”VT“ 


thỏa mãn yêu cầu bài toán 


§7. ĐƯỜNG PARABOL 

A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT 

1. Định nghĩa: Cho điểm cố định F và đường thẳng cố định A không đi qua F. Parabol(P) là tập 
hợp các điểm M cách đều điểm F và đường thẳng A. 
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NGUY N B o V NG BIÊN so N VÀ s UT M 


Điểm F gọi là tiêu điểm của parabol. 

Đường thẳng A được gọi là đường chuẩn của parabol 
p = d(F;A) được gọi là tham số tiêu của parabol. 
l.Phưcmg trình chính tắc của parahol: 


K 


yế 



2 ) 2 V ’ 

6 (p) y 2 — 2 px (3) 

(3) được gọi là phương trình chính tắc của parabol 
3.Hình dạng và tính chất của parabol: 


Với F 0 vầ A : X — — ^(p>0 


p o 


->■ 

X 


A 


Hình 3.5 


+ Tiêu điểm F —: 0 
[ 2 


+ Phương trình đường chuẩn: A : X — - 

+ Gốc tọa độ o được gọi là đỉnh của parabol 
+ Ox được gọi là trục đối xứng 

+ M {x M ]y M ) thuộc (P) thì: MF = d(M;A) = X M + I 

B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 

ts. DẠNG 1. Xác định các yếu tô của parabol khi biết phương trình chính tắc. 

1. Phương pháp giải. 

Từ phương trình chính tắc của parabol ta xác định các đại lượng p từ đó ta suy ra được các 
yếu tố cần tìm. 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1. Cho parabol (P) có phương trình y 2 — 4.X' 
a) Tìm tiêu điểm 






b) Đường chuẩn của (P). 

A. 2x + 1 = 0 B. 3x + 1 = 0 


c. 4x + 1 = 0 


D. X + 1 = 0 
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NGUY N B o Y NG 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


Lời giải: 

Từ phương trình của (P) có 2p = 4 nên p — 2 

Suy ra (P) có tiêu điểm là F í 1; 0 ì và đường chuẩn là X + 1 = 0 . 


ts. DẠNG 2. Viết phương trình chính tắc của (E), (H), (P). 

1. Phương pháp giải. 

Ta thiết lập phương trình từ giải thiết của bài toán để tìm p của parabol từ đó viết được 
phương trình chính tắc của nó. 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1. Viết phương trình chính tắc của parabol (P) 

a) (P) có tiêu điểm là F (0; 5) 

A. y 2 — 5x B. y 2 — lOx c. y 2 — 30x D. y 2 — 20x 

b) Khoảng cách từ tiêu điểm F đến đường thẳng A : X + y — 12 = 0 là 2V2 

A. y 2 — 32x B. y 2 — 64x 

c. y 2 — 32x hoặc y 2 — 64x D. y 2 = 16x hoặc y 2 — 64x 


Lời giải: Gọi phương trình chính tắc của parabol (P) là: y 2 
a) Do tọa độ tiêu điểm F(0;õ) nên ^ = 5 =>■ p = 10 
Vậy phương trình của (P): y 2 — 20x 


f;0 

2 


b) Ta CÓ tọa độ tiêu điểm F 
Khoảng cách từ F đến đường thẳng A bằng 2 V 2 nên: 


= 2 px 


d{F- A = 


- 12 


42 


— 2 V 2 suy ra p — 16 hoặc p — 32. 


Vậy phương trình của (P): y 2 — '32X hoặc y 2 — 64X 
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[BIÊN so NVÀS u T MJ 

ts. DẠNG 3 . Xác định điểm nằm trên parabol thỏa mãn điêu kiện cho trước. 

1 . Phương pháp giải. 

Để xác định tọa độ điểm M thuộc parabol có phương trình chính tắc là y 2 = 2px ta làm như 
sau 

• Giả sử M ịx M :y M j, điểm M [ P 'j <=> yị] — 2 px M ta thu được phương trình thứ nhất. 

• Từ điều kiện của bài toán ta thu được phương trình thứ hai; giải phương trình, hệ phương 

trình ẩn X M , y M ta tìm được tọa độ của điểm M 

2 . Các ví dụ: 

Ví dụ 1. Trong mặt phẳng Oxy, cho parabol (P): y 2 — 8x có tiêu điểm F 

a) Tìm trên (P) điểm M cách F một khoảng là 3 

A. m(1;2x/ 2Ì B. M(l;-2VÌ) 

c. 1;2V2Ì, MẢ 1;—2V2) D. Ảf 2 (2;—2V2) 


NGUY NB OY NG 


b) Tìm điểm M trên (P) sao cho S A0MF — 8 
A. Ảf(8;8) B. Af(3;8) 


c. Af(8;3) D. M(3;3) 


c) Tìm một điểm A nằm trên parabol và một điểm B nằm trên đường thắng 
A : Ax — 3y + 5 = 0 sao cho đoạn AB ngắn nhất 


A. 


Ả(l-,3 ),B 


209 153 
200 ’ 50 , 


B. A(2;3), B 


'9,153' 
8 ’ 50 / 


c. A 



B 


209 153 
^ 200 ’ 50 y 


D. ẩ(4;3), B 


209 

200 


;3 


GIÁO VIÊN MU N MUA FILE WORD LIÊN H 0946798489 


13 


















NGUY N B o V NG BIÊN so N YÀ s UT M 


Lời giải: 

a) Giả sử M[x u \y M ) e (p) suy ra yị = 8x M (*) 

Từ phương trình (P) có p — 4 nên F (2; 0) 

Ta có FM = ^ + X M suy ra X M = 1 kết hợp (*) ta có y M — ±2 aỉ2 
Vậy có hai điểm thỏa mãn là M l í 1; 2 V 2 ì, M 2 ị 1;—2 V 2 


b)TacóMe(PUM 


■;« 


với a > 0 


S AOMF = 8 ^ 2 OF.d[M]OF ) = 8 a = 8 
Vậy điểm M cần tìm là M ị 8;8 ì 

c) Với mọi điểm ie(p),fiẽ A ta luôn có Ẩi? > d(A:A 


A e {p) ^ A 


với a > 0, khi đó d(A;Aj — 


4.=-- 3.a + 5 


>-3f + Ị 1 

10 10 


9 

?;3 


và B là hình chiếu của A lên A 


Suy ra AB nhỏ nhất khi và chỉ khi A 

Đường thẳng đi qua A vuông góc với A nhận «(3;4) làm vectơ pháp tuyến nên có phương 
+ 4 ( 2 / — 3 ) = 0. hay 24x + 32 y — 123 = 0 

209 


trình là 3 


9 

X — 


Lx — 3y + 5 = 0 
Do đó tọa độ điểm B là nghiệm của hệ \ „ , ^ 

5 1 24x + 32y - 123 = 0 


y = 


200 

153 

50 


Vậy A 


9 

q 

R 

'209 153 ' 

8 

> ° 

200 ’ 50 , 


thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
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NGUY N B o V NG 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


§8. BA ĐƯỜNG CÔNIC 


I. Đường chuẩn của elip và hypebol. 

Không chỉ có parabol mới có đường chuẩn, elỉp và hypebol cũng có đường chuẩn được định nghĩa 
tương tự như sau 

1. Đường chuẩn của elip. 


X y 7 

a. Định nghĩa: Cho (E): —- + = 1. Khi đó đường thẳng A, 

a b 2 

chuẩn của elip, ứng với tiêu điểm F 1 ( —c; 0 ì; Đường thẳng A 2 
chuẩn của elip, ứng với tiêu điểm F 2 Ị c; 0). 


: X + — = 0 được gọi là đường 

e 

: X — — — 0 được gọi là đường 


b. Tính chất: Với mọi điểm M thuộc (E) ta có -y— - — 7 = 77— — - — 7 — e(e < 1 ) 

d(M; d(Af; A 2 ) v ’ 

2. Đường chuẩn của hypebol. 

V 2 CL 

a. Định nghĩa: Cho (H): = 1 . các đường thẳng A : X + — = 0 và 

a 2 b 2 e 

A 2 : X — — — 0 gọi là các đường chuẩn của (H) lần lượt tương úng với các tiêu điểm F 1 (—c; 0) 

e v ’ 

và F 2 (c;0) 


b. Tính chất: Với mọi điểm M thuộc (E) ta có 77—— - —7 = , _ _ - —7 — e(e > 1 ) 

d(M; d(M; A 2 ) v ’ 

II. Định nghĩa ba đường cônic 

Cho điểm F cố định và đường thắng A cố định không đi qua F. Tập hợp các điểm M sao cho tỉ 

„ MF ,5, A , 

số —r— \ băng một sô dương e cho trước được gọi là ba đường cônic 

d(M-A) 6 5 6 3 

Điểm F gọi là tiêu điểm, A được gọi là đường chuẩn và e gọi là tâm sai của đường cônic. 

Chú ý: Elip là đường cônic có tâm sai e < 1; parabol là đường cônic có tâm sai e = 1; hypebol 
là đường cônic có tâm sai e > 1 

B. CÁC DẠNG TOÁN VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI. 


X, DẠNG 1. Nhận dạng cônic và xác định tiêu điểm, đường chuẩn của các đường cônic. 
1. Phương pháp giải. 
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• Để nhận dạng đường cônic ta dựa vào tâm sai: đường cônic có tâm sai e < 1 là elip; 

đường cônic có tâm sai e = 1 là parabol; đường cônic có tâm sai e > 1 là hypebol. 

• Từ phương trình của đường cônic ta xác định được dạng của nó từ đó xác định được tiêu 

điểm và đường chuẩn của nó. 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: 

X 2 y 2 

a) Xác định tiêu điểm của —- + — = 1. 

5 4 

A. F,(-1;0) B. F 2 (l;0) 

c. F 2 (1;0),F,(-1;0) D. F 2 (2;0),F 2 (-2;0) 


9 2. 

Xác định đường chuẩn của ——h — = 1 
6 5 4 


A. X + 6 = 0 hoặc £ — 5 = 0 
c. X + 7 = 0 hoặc £ — 7 = 0 

X 2 y 2 

b) Xác định tiêu điểm của —-— = 1. 

7 10 

A.i^-VữỊO) 

c. F 2 (VĨ7;O^i^-Vĩ^o) 


B. £ + 6 = 0 hoặc £ — 6 = 0 
D. £ + 5 = 0 hoặc £ — 5 = 0 


B. F 2 (VĨ7;0) 

D. F 2 (2;0),F,(-2;0) 


2 2 
X* y* 

Xác định đường chuẩn của —-— = 1 

& 7 10 


A. £ H—7= = 0 hoặc £- 7 = = 0 

Vl7 ' Vl7 


c. £ + 7 = 0 hoặc £ — 7 = 0 


c) Xác định tiêu điểm của y 2 = 18£. 


A. F 


9 

2 


;0 


B. £ + 6 = 0 hoặc £ — 6 = 0 
D. £ + 5 = 0 hoặc £ — 5 = 0 


B. F 


9 

^;0 

2 
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c. F 2 (VĨ7;OÌ^Í-VữỉO 


D. F 2 2;0 ),F 1 -2;0 


Xác định đường chuẩn của ý 1 — 18x 


A. X + 7 - = 0 
2 


B. X + 7 = 0 


c. X - 7 = 0 


D. X + 5 = 0 


Lời giải: 

a) Dê thấy đây là phương trình chính tắc của đường elip 

[ a 2 = 5 [ a — Võ , . c 1 

Ta có 1 „ , 1 _ c = a — 0=5 — 4 = 1 do đó c = 1, tâm sai e = — = —7= 

6 2 = 4 6 = 2 a Võ 


7 ^ 

Vậy ta có tiêu điểm là ị — 1; 0 ] tương ứng có đường chuẩn có phương trình là X + — j— = 0 

hay X + 5 = 0 và tiêu điểm là E, ị 1:0 j tương ứng có đường chuẩn có phương trình là 
X - — = 0 hay X — 5 = 0. 

Th 

b) Đây là phương trình chính tắc của đường hypebol 

ị a 2 = 7 Ị a = V7 r— c ÍĨ7 

Ta có \ ,„ H ^ =>• 1 í — c 2 = a 2 + b 2 = 17 do đó c — V17, tâm saie = — = .|^-- 

[6 2 =10 [6 = Vĩõ o V 7 

Vậy ta có tiêu điểm là F 1 í — V 17 ; 0 Ị tương ứng có đường chuẩn có phương trình là 


X + — 0 hay X H — z= = 0 và tiêu điểm là F (V 17 ; 0) tương ứng có đường chuẩn có 

17 V17 \ J 


7 

. V 7 7 

phương trình là X - 7= = 0 hay X - 7 = = 0 . 

17 V17 


7 

c) Đây là phương trình chính tắc của parabol 
Ta có 2p = 18 =>■ p — 9 
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Vậy tiêu điểm là F 


■;0 


, đường chuẩn có phương trình là X + ^ = 0 . 


Ví dụ 2: Cho cônic có tiêu điểm F í—1; 1), đi qua điểm M ( 1; 1) và đường chuẩn 
A : 3x + ẩy — 5 = 0. Cônic này là elip, hypebol hay là parabol? 

A.elip B.hypebol c.parabol D.Đường tròn 


Lời giải: 

,, A x 13 H- 4 — 51 2 

Ta có MF = 2, d M;A = 1 ' _ 1 = ị 


MF 

Suy ra 77 —— ' 

J d(M; A) 


= 5 > 1 suy ra đây là elip 


ìs. DẠNG 2. Viết phương trình đường cônic. 

1. Phương pháp giải. 

• Dựa vào các dạng của đường cônic mà giả thiết đã cho để viết phương trình 

• Dựa vào định nghĩa của ba đường cônic 

2. Các ví dụ. 

Ví dụ 1: Cho đường thẳng A : X — y + 1 = 0 và điểm F ( 1:0). Viết phương trình của đường 
cônic nhận F làm tiêu điểm và A là đường chuẩn trong môi trường hợp sau 

a) Tâm sai e = V 3 

A. 2x 2 + y 2 — xy + lOx — 6y + 1 = 0 B. X 2 + y 2 — 6 xy + lOx — 6y + 1 = 0 

c. X 2 + y 2 — xy + lOx — 6y + 1 = 0 D. 2x 2 + ý 2 — 6 xy + 10x — 6y + 1 = 0 


b) Tâm sai e = — 
2 
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A. 3x 2 + 3 y 2 + 2xy — X + y + 3 = 0 
c. X 2 + y 2 + xy — lCte + 2y + 3 = 0 


B. 3x 2 + y 2 + xy — 10x + 2y + 3 = 0 
D. 3x 2 + 3 y 2 + 2xy — 10x + 2y + 3 = 0 


c) Tâm sai e = 1 

A. 2 xy — Ax + 2y + 3 = 0 
c. 2 xy + X + 2y — 0 


B. 2 xy — Ax + 2y — 2 = 0 
D. 2xy — 4x + 2y — 0 


Lời giải: 

Gọi M ( x; y ) là điểm thuộc đường cônic cần tìm. Khi đó theo định nghĩa ta có 
MF 


d[M;A 


= e MF = e.d[M;A) (*). 


\x — y + 1 


Ta có MF = lỊị 1 — X j + y 2 , d^M; A) = r- 

V 2 

a) Tâm sai e = V 3 thì ^ lịị 1 — a; j 2 + í/ 2 = V 3 .— --- 

V 2 

2 (£ 2 — 2x + 1 + y 2 ) = 3 ( X 2 + y 2 + 1 — 2 xy + 2x — 2y ) 

-<=> 2x 2 + y 2 — 6 xy + lOx — 6y + 1 = 0 

Vậy phương trình đường cônic cần tìm là 2x 2 + y 2 — 6 xy + 1 ()x — 6y + 1 = 0 

1 \x — y + 1 


b) Tâm sai e = ì thì <=> yịị 1 — X j + y 2 — 


42 


4 Ị X 2 — 2x + 1 + y 2 j = X 2 + y 2 + 1 — 2 xy + 2x — 2y 
3x 2 + 3 y 2 + 2xy — lOx 4- 2y + 3 = 0 

Vậy phương trình đường cônic cần tìm là 3x 2 + 3 y 2 + 2xy — lOx + 2y + 3 — 0 . 

(*) ^ >/(l -x ) 2 +y 2 = \ x v + 1 \ 


c) Tâm sai e = 1 thì 


42 
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•t=> X 2 — 2x + 1 + y 2 — X 2 + y 2 + 1 — 2xy -\-2x — 2y 
2xy — ẩx + 2y — 0 

Vậy phương trình đường cônic cần tìm là 2xy — 4x + 2y — 0. 

Ví dụ 2: Cho điểm A Ị 0; Võ j và hai đường thẳng A : X — 2 = 0,A':3x — y = 0 

a) Viết phương trình chính tắc đường elip có A là một đỉnh và một đường chuẩn là A 

__2 _ 9 9 _ 2 9 _ 2 __2 . 2 

„ X V „ X V ^ X V 1 X V 

A.-— + — = l B. — + — = 1 c. — + — = 1 D. — + — = 1 
73 83 93 63 


b) Viết phương trình chính tắc đường hypebol có A là một đường chuẩn và A' là tiệm cận. 


A. 1 = 1 

4 36 


360 


= 1 


_ X y 
c. —- — TT = 1 
40 36 


D. A- - -A- = 1 
40 360 


Lời giải: 

9 _ 2 

a) Gọi phương trình chính tắc elip là—- + -7- = 1, a > b > 0 

a b 


Vì A Ị 0; V3 j là một đỉnh của elip nên b = V 3 

2 

elip có một đường chuẩn là A nên — — 2 — 2 4^- a 2 — 2c (*) 

e c 

Ta lại có b 2 = a 2 — c =>• 3 = a 2 — c =>• c = a 2 — 3 thay vào (*) ta có 
a 2 = 2(a 2 - 3ì 4» a 2 = 6 


^ ^ x X 2 y 2 

Vậy phương trình chính tắc elip cần tìm là 1 . 

6 3 

9 _ 2 

b) Gọi phương trình chính tắc elip là-— — y- = 1, a > 0, b > 0 

a b 
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2 2 

Hypebol có một đường chuẩn là A nên - = 2<^ — = 2<^c = — (1) 

e c 2 

Hypebol có một đường tiệm cận là A' nên — = 3 -v=> b = 3a (2) 

a 

Mặt khác b 2 — c 2 — a 2 (3) 

Thay (1), (2) vào (3) ta được 


'3af = 


a 2 <=> 10a 2 — -Ị- a 2 (40 - a 2 ) = 0 a 2 =40 


Suy ra b 2 — 9 a 2 — 360 


2 2 

Vậy phưone trình chính tắc hypebol cần tìm là —-—— = 1. 

J r 40 360 


ÌS-DẠNG 3. Sự tương giao gữa các đường cônic và với các đường khác. 
1. Phương pháp giải. 

Cho hai đường cong / ( X] y ) = a, g ( x; y ) = b khi đó 


• Số giao điểm của hai đưòng cong trên chính là số nghiệm của hệ phương trình 

I ĩ(x-,y) = a 
I g(x-,y) = b 

, 7 ịf(x;y) — a 

• Tọa độ giao điểm(nếu có) của hai đường cong là nghiệm của hệ \ ) \ 

* Ị //(•'"// ) = b 

2. Các ví dụ. 


2 2 

? y z 

Ví dụ ĩ: Cho đường thẳng A : 2x — y + m — 0, elip (E): = 1 và hypebol (H): 

6 3 


1 8 

a) Với giá trị nào của m thì A cắt (E) tại hai điểm phân biệt ? 

A. — 3 < m < 3 B. —V3 < m < V3 

c. -3V3 < m < 3V3 D. -3V3 < m < 3V3 
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b) Chứng minh rằng với mọi m thì A cắt (H) tại hai điểm phân biệt thuộc hai nhánh khác nhau 
của (H) 

c) Viết phuơng trình đuờng tròn đi qua các giao điểm của (E) và (H). 

A 2 , 2 2 „ 2 , 2 62 ^ 2 2 „ 2 , ..2 62 

A. X 2 + y = A- B. X + y = -£- c. X 2 + ý = 3 D. X 2 + ý— -77- 

17 7 7 17 


Lời giải: 


2x — y + m — 0 


a) Xét hệ phuơng trình 


X , y 
6 3 


= 1 




y — x + m 

9x 2 + 8 mx + 2 ni 1 — 6 = 0 


Do đó A cắt (E) tại hai điểm phân biệt khi và chỉ khi phuong trình 9x 2 + 8 mx + 2m 2 —6 = 0 
có hai nghiệm phân biệt hay A' = 16m 2 — 9^2m 2 — 6) > 0 — 3 V 3 < m < 3 V 3 . 

1 2x — y + m — 0 r __. _ 

y y — X + m 

T 2 V 2 \ _ „ , „ ^ . V 

__1L = 1 1 7x — 2mx — m — 8 = oí*) 

1 8 L 


Do ac = — 7. Ị rri 1 + 8) < 0 nên phuong trình (*) có hai nghiệm trái dấu suy ra A cắt (H) tại 
hai điểm phân biệt có hoành độ trái dấu nhau 

Vậy A cắt (H) tại hai điểm phân biệt thuộc hai nhánh khác nhau của (H) 


c) Tọa độ giao điểm của (E) và (H) là nghiệm của hệ: 


6 3 

ỉ ĩ 


M 


1 


1 8 


Giải hệ (I) ta đuợc 



Tọa độ giao điểm của (E) và (H) là nghiệm của hệ (I) nên thỏa mãn phuong trình 


27 


9 9 

X y 


X 2 y 2 

—+ — 

+ 4 

--— 

6 3 


1 8 


62 

= 31 hay X 2 + y 2 = 

J 17 
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Vậy tọa độ giao điểm của (E) và (H) là 


M, 


—■0 — 
17 V17 


M n 


_ 22 10 

V17’ V17 


M, 


—;-2j — 


_ o I 10 
vĩ? VĨ7 


và phương 


62 

trình đường tròn đi qua các điểm đó phương trình la X 2 + y 1 = 

9 9 

Nhận xét: Để viết phương trình đường tròn qua giao điểm của (E) —- + 7— — 1 r (H) 

a b 

9 _ 9 

s y = 1 

a 12 ồ' 2 

_ J _ Oi Ị3 a /3 7 ^ ^ _ 5. 

ta chọn CK, 3 sao cho — + —— = — — 7— = A;> 0 , a + pAO khi đó phương trình đường 

a a' b b' 


tròn cân tìm là .X 2 + y 2 


Oí - /3 


X 2 y 2 ^ 

Ví ÍỈM 2: Cho elip (E): 7 — + 7 - = 1 và điểm 1(1; 2). Viết phương trình đường thẳng đi qua I biết 
16 9 

rằng đường thắng đó cắt elip tại hai điểm A, B mà I là trung điểm của đoạn thắng AB. 

A. X + 32y — 73 = 0 B. 9x + 3y - 73 = 0 


c. 9x + 32y - 3 = 0 

Lòi giải: 


D. 9x + 32y - 73 = 0 


Cách 1: Đường thẳng A đi qua I nhận u («: I )) làm vectơ chỉ phương có dạng 


[ X — 1 + at 
ịy = 2 + bt 


(với 


a 2 +b 2 * 0 ) 


A, B E A suy ra tọa độ A, B có dạng A — (1 + aíp2 + _£? = (! + aỊ,;2 + bt 2 ). 


I là trung điểm của AB khi và chỉ khi I 7 A s <Í4> Ị / 1 2 j •<=>■ t + L = 0 (1) 

s [21, =*,+!„ \b(t l + t 2 ) = 0 1 ! 


(do a 2 + b 2 ^ 0) 

A, B G (e) nên tị , t 2 là nghiệm của phương trình 

( 1 + at ' > + ( 2 + bt f = 1 4 * (9a 2 + 16Ò 2 ) t 2 + 2 Í9a + 32b)t — 139 = 0 
16 9 v J J 
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Theo định lý Viet ta có + t 2 — 0 43- 9a + 32 b — 0 
Ta có thể chọn b — —9 và a — 32. 


Vậy đường thẳng d có phương trình = -—— hay 9x + 32 y — 73 = 0 

32 —9 

Cách 2: Vì I thuộc miền trong của elip (E ) nên lấy tùy ý điểm A(x: y ) G (E) thì đường thẳng IM 
luôn cắt (E) tại điểm thứ hai là B ( Xy '). 


I là trung điểm điểm AB khi và chỉ khi 


2 Xj — X A + X È 
2 x r = x.+x. 


4» 


x' — 2 — X 

y' = 4 - y 


M '(2 — x;4 — y 


M,M' G (E) 4» 


X 2 y 2 

77T —~ 

16 9 

(2-xỳ 

16 


= 1 

Ị (4 -yf 

9 


= 1 


Suy ra 4 4x + 16 - 8?/ = 0 hay 9x + 32y - 73 = 0 o 
y 16 9 

Tọa độ điểm M, I thỏa mãn phương trình (*) nên đường thẳng cần tìm là 9.X' + 32 y — 73 = 0 

2 2 

Nhận xét: Bài toán tổng quát " Cho elip (E):^Y + -^ = l(a>fe>0) và điểm I(x ữ ;y ữ ) với 

2 2 

XÍ yi „ , 7 , 

T + 77 < 1 (nghĩa là điêm I thuộc miên trong của elíp ) . Viêt phương trình đường thăng đi 
a b 

qua I, biết rằng đường thẳng đó cắt elíp tại hai điểm M , M' sao cho I là trung điểm của đoạn 
thẳng MM' 


Làm tương tự cách 2 ta có phương trình đường thắng cần tìm là 


4x 0 2 - 4x 0 x Ayị - 4 y 0 y 
a 2 b 2 


= 0 


Ví dụ 3: Cho hypebol (H): ^— ^- = 
A : X + my — 0 , A 1 : mx — y = 0 


1 và hai đường thắng 


a) Tìm m để A và A 1 đều cắt (H) tại hai điểm phân biệt 
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A. m G 


c. rn G 


1 2 


2 3 

B. m G 

3 2 ’ 


13 

2 ’ 3 

3 l’ 

u 

3 ’ 2 

2 3 

2 ’ 3 

3 2 

u 

3 ’ 2 / 

2 . 3 

2 ’ 3 

u 

3 ’ 2 

D. m G 

2 ’ 3 

u 

3 ; 2 , 


b) Xác định m diện tích tứ giác tạo bởi bốn giao điểm của A, A' và (H) đạt giá trị nhỏ nhất. 
A. m — ±2 B. m — ±3 c. m — ±1 D. m = 0 


Lòi giải: 

a) Từ phưong trình A thế X — —my vào phưong trình (H) ta được 


m 2 1 
4 9 


y 2 = 1 (*) 


Suy ra A cắt (H) tại hai điểm phân biệt khi và chỉ khi phưong trình (*) có hai nghiệm phân biệt 

777-2 2 4 : 

hay —-->0 

4 9 9 


2 


2 

—oo; — 

1 3 

u 

-;+oo 

3 ) 


Tưong tự từ phưong trình A thế y — mx vào phưong trình (H) ta được 
Suy ra A 1 cắt (H) tại hai điểm phân biệt khi và chỉ khi 


1 m 2 

4 9 


X 2 — 1 


1 Tít 2 ~ 9 

- - > 0 ^ m 2 <-^ m e 

4 9 4 


3 3 ’ 
2 ; 2 / 


Vậy A và A' đều cắt (H) tại hai điểm phân biệt khi và chỉ khi m G 


3 2 

1 1 

2 . 3 

2 ; 3 


3 ’ 2 


b. Vói m G 


3 

2 

u 

2 3 

. 2 ’ 

3 

3 ’ 2 


thì A và A 1 


cắt (H) tại bốn điểm phân biệt (**) 


Dễ dàng tìm được giao điểm A và (H) là 


—6 m 6 

■ c 

6 m —6 

. V 9 m 2 — 4 ’ \l 9 m 2 — 4 , 

1 ^ 

. V 9 m 2 — 4 7 V 9 m 2 — 4 , 


và giao điểm A' và (H) là 
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B 


—6 —6 m ' 6 6 m 

x/9 — 4m 2 J x/9 — 4 m 2 , ' , V 9 — 4m 2 5 V 9 — 4m 2 


A đối xứng với c và B đối xứng với D 


qua gốc toạ độ o. Mặt khác A _L A' do đó tứ giác ABCD là hình thoi. 


Suy ra S ABCD = ^ A C.BD — 


72 m 2 +1 


yịị 9 Ĩ1V — 4) ĩ9 — 4m 2 ) 


Áp dụng bất đẳng thức Côsi ta có 

72(m 2 +l) 144. (m 2 +l) 144 

ABGD ^l{9m 2 -4)(9-4m 2 ) ~~ (9m 2 -4) + (9-4m 2 ) 5 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi 9m 2 —4 = 9 — 4m 2 m = ±1 (thỏa mãn (**)) 

Vậy m = ±1 thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Ví dụ 4: Trong mặt phẳng Oxy cho parabol (P): y 2 — 8x . Đuòng thẳng A không trùng vói 
trục Ox đi qua tiêu điểm F của (P) sao cho góc hợp bởi hai tia Fx và Ft là tia của A nằm phía 
trên trục hoành một góc bằng a Ị a ^ 90 n j. Chứng minh rằng A cắt (P) tại hai điểm phân biệt 
M, N và tìm tập hợp trung điểm I của đoạn MN khi 0 thay đổi. 


Lời giải: 

Theo giả thiết ta có F ^ 2; 0 j, đuòng thẳng A có hệ số góc k = tan a 


Suy ra A : y — (X — 2). tan a . Xét hệ phuong trình 


ịy —iyX — 2)tana 
I y 2 — 8x 


n 


Suy ra tan a.y 2 — 8y — 16 tan a = 0 (**) 


A 1 = 16 + 16 tan 2 Oi > 0 do đó phuong trình (**) luôn có hai nghiệm phân biệt, hệ phuong 
trình (*) có hai nghiệm phân biệt điều này chứng tỏ rằng A cắt (P) tại hai điểm phân biệt. 

Gọi tọa độ hai giao điểm đó là M ( X M ; y M ) , N ( x N ; y N ) ; l(x I ;y I J là trung điểm của MN 
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Theo định lý Viét ta có: 



Mặt khác từ (*) ta có y M + y N — ( X M + X N — 4) tan a =>■ Xj = - — + —— = —— -b 2 



Ax I + 8 


p 

Vậy tập hợp điểm I là đường cong có phưong trình : y 2 = px + — .(Cũng gọi là Parapol) 

ìs.Dạng 4. Các bài toán định tính vê ba đường cônic. 

1. Phương pháp giải. 

Dựa vào phương trình chính tắc của ba đường cônic và giả thiết để thiết lập và chứng minh một số các 
tính chất của ba đường cônic. 

2. Các ví dụ. 



vuông góc với ON. Chứng minh rằng 

x 1,1 1,1 

a) “—— "T ~—“ — —“ “Ị - ““ 

OM 2 ON 2 a 2 b 2 

b) Đường thẳng MN luôn tiếp xúc với một đường tròn cố định. 

Lời giải. 

a) + Dê thấy một trong hai điểm trùng với bốn đỉnh của (E) thì đắng thức hiển nhiên đúng 
+ Nếu cả hai điểm không trùng với các đỉnh của (E): 
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Gọi M ( X M ; y M ), N ( X N ; y N ), k[k ^ 0 ) là hệ số góc của đường thẳng OM thì hệ số góc của 


ON là — 7 (vì OM vuông góc với ON ). 

k 


ũoM, N e(E)nênị + ị = l(l), 4 + 4 = 1 (2) 
v 7 a 0 a b 


Đường thẳng OM có phương trình la y = kx suy ra y M — kx Ằ 


(3) 


Đường thẳng ON có phương trình là y — — — X suy ra y A 

k 


'k N (4) 


Thay (3) vào (1) suy ra 


X M 1 K X M 1 2V 2 

a + b 2 ~ 1 


a 2 + b 2 


= 1 o xi = 


a 2 b 2 


' M a 2 k 2 + b 2 


=► y 2 M = k 2 xi = 


k 2 a 2 b 2 


M M „2 7,2 , 12 


a 2 k 2 + b 2 


Do đó OM 2 = xị + yị = 


a 2 b 2 


M „27,2 , 12 


a 2 k 2 + b 2 


Tương tự thay (4) vào (2) suy ra 


-L 2 

4+£- = i^x 2 

a 2 6 2 ^ 


1 1 

^r + W 


= 1 xl = 


a 2 k 2 b 2 


N a 2 + k 2 b 2 


_ 2 1 2 _ a 2 b 2 

^ Vn ~ e a 2 + kV 


Do đó ON 2 = xị + yị = 


a 2 b 2 (k 2 + l) 


V y iV „2 , 7,212 


a 2 + k b 


GIÁO VIÊN MU N MUA FILE WORD LIÊN H 0946798489 


14 



















NGUY N B ov 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


1 1 _ b 2 + k 2 a 2 a 2 + k 2 b 2 ^ {a 2 + b 2 ) (k 2 + l) 

OM 2 + OA 2 ~~ a 2 b 2 (k 2 + l) + a 2 b 2 (k 2 +l)~ a 2 b 2 (k 2 + l) 


Suy ra 


_ J_ 1 
— a 2 6 2 


1,1 11 

V ạy ““—— “Ị - -“—“ — —— “Ị - — — 

y OM 2 ON 2 a 2 b 2 

b) Gọi H là hình chiếu của o lên đuờng thẳng MN khi đó OH là đuờng cao của tam giác vuông 
MON. Theo hệ thức luợng trong tam giác vuông ta có 


1 1,1 1 , 1 ^ rr ab 

_ — “7—“—I—“—— — —-—I—— "vv - OH — — , = =• 

OE 2 OM 2 ON 2 a 2 b 2 yỊa 2 + b 2 


Suy ra MN luôn tiếp xúc vói đuòng tròn cố định tâm o bán kính 


ab 


\j a 2 + b 2 

Ví dụ 2. Cho hypebol (H): -y — ^ = 1 có các tiêu điểm F v F 2 . Lấy M là điểm bất kì trên (H). 
Chứng minh rằng tích khoảng cách từ M đến hai đuòng tiệm cận là hằng số. 

Lời giải. 

Phuong trình hai đuòng tiệm cận của (H) là: 

Aj : y = — X hay bx — ay — 0 


A 2 : y — — — X hay bx + ay = 0 
a 

Giả sử M khi đó theo công thức khoảng cách từ một điểm tói đuòng thẳng ta có 

rf(M;A,) d(M;A,)J bX “ +ay “\ 


Suy ra dí M; A 1 ì dí M; A 9 j = 


Va 2 + b 2 v ’ 2 ’ V a 2 + b 2 

' bx M- a y M I \ bx M + a y M \ _ b 2 x 2 M - a 2 y 2 M 


\l a 2 + b 2 x/ a 2 + b 2 « 2 + b 2 


2 2 

Mặt khác M thuộc (H) nên : ~ 2 -= 1 hay b 2 x 2 M — a 2 y 2 M = a 2 b 2 
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Do đó d(M;A)d(M;A) = 


a\b 2 

a 2 +b 2 


là hằng SỐ 


Ví dụ 3. Cho parabol (P): y 2 — 2 ax . Đường thẳng A bất kỳ đi qua tiêu điểm F có hệ số góc 
k Ị k V* o) cắt (P) tại M và N. Chứng minh rằng tích khoảng cách từ M và N đến trục Ox là 
hằng số. 

Lời giải 

Tiêu điểm F ( «; 0 ). Vì đi qua tiêu điểm F có hệ số góc k ^ 0 nên có phưong trình: 

A , a 

A : y — k X — — 

2 

Hoành độ giao điểm của A và (P) là nghiệm của phưong trình: 


a 

X —— 
2 


= 2 ax 4:k 2 x 2 —4(^2 a + k 2 a^x + k 2 a 2 = 0 (*) 


A' = 4 (2a + k 2 a j — 4Ả; 4 a 2 = 16a 2 (1 + k 2 j > 0 

2 

Theo định lý Viet có X M .X N — -Ỵ 

Mặt khác ta có d ( M ; Ox ) = I y M I; d ( N; Ox ) = I y N I 

Suy ra d{M]Ox).d{ N;Ox) = \y M -V N \ = ^4a 2 \x M .x N I = a 2 
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Chương 3: HÌNH GIẢI TÍCH 

Câu 1. Trong mặt phẳng toạ độ cho ba điểm A(-2;0),5(8;0),C(0;4). Tính bán kính 
đường tròn ngoại tiếp tam giác 

A. 2Tẽ. B. 726. c. 6. D. 5. 

Câu 2. Trong mặt phẳng toạ độ cho ba điểm A(100;0),5(0;75),C(72;96). Tính bán 
kính đường tròn ngoại tiếp tam giác 

A. 6. B. 62,5. c. 7,15. D. 7,5. 

Câu 3. Trong mặt phẳng toạ độ cho ba điểm A(4;0),5(0;2),C(1,6;3,2). Tính bán kính 
đường tròn ngoại tiếp tam giác 

A. 2 + 75. B. 4,75. c. 2^5. D. 4,5. 

Câu 4. Trong mặt phẳng toạ độ cho ba điểm A(0;3),5(0;-12),C(6;0). Tìm toạ độ tâm 
đường tròn ngoại tiếp 

A, (-4,5;0,5). B. (0;-4,5). c. (-4;0). D. (5;-l). 

Câu 5. Đường thẳng nào sau đây song vói đường thẳng y = 3x-2. 

A. y = \x-2. B. y = x-2. c. y = -3x -2. D. 

3 

y = 3x- 72. 

Câu 6. Hai vecto u và V được gọi là cùng phưong khi và chỉ khi? 

A. giá chúng trùng vói nhau. B. tồn tại một số k sao cho u = kv 

c. hai vecto vuông góc với nhau. D. góc giữa hai vecto là góc nhọn. 

Câu 7. Chọn phưong án đúng điền vào chô trống 

Vecto u được gọi là vecto chỉ phưong của đường thẳng A ....song song hoặc 
trùng vói A. 

A, vecto u vuông góc vói A. B. vecto u băng 0. 

c. nếu u + 0 và giá của u . D. nếu u + 0 . 

Câu 8. Một đường thẳng có bao nhiêu vecto chỉ phưong 
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A. Một vectơ. 
vectơ. 


B. Hai vectơ. 


c. Ba vectơ. 


Câu 9. Cho đường thẳng có phương trình tham số I 


x=2+3t 
y = -3-t 


D. Vô số 


có tọa độ vectơ chỉ 


phương là. 
A.(2;-3). 




c.(3; 1). 


D. (3;-3). 


Câu 10. Cho đường thẳng có phương trình tham số 
A.k = l. B.k = 2. 


, í X = 1 + 3t 


y = 6 - 3t 

c.k = -1. 


có hệ số góc là 


D. k = -2. 


Câu 11. Phương trình tham số của đường thắng d đi qua hai điểm A(2; 3) và B(3;l) 
là: 

\x = 2-2t _ ịx = 3 + 21 

y = ỉ + t 


A. 


y = 3 + t 


B. 


x = 2 + t 
y = 3-2t 


D. 


x = 2 — t 
y = 3-2t 


Câu 12. Hãy chọn đáp án đúng điền vào chô trống 

Vectơ n được gọi là vectơ pháp tuyến của đường thẳng À nếu . . . .với véctơ 
chỉ phương của đường thẳng A 


A. n^Õ. 

c. n ^ 0 và n vuông góc. 


B. n vuông góc. 
D. n song song. 


Câu 13. Hai vectơ chỉ phương và vectơ pháp tuyến của một đường thẳng 

A. Song song với nhau. B. Vuông góc vơí nhau. 

c. Trùng nhau. D. Bằng nhau. 

Câu 14. Phương trình tổng quát cuả đường thắng đi qua hai điểm A(2;l), Z?(-l;-3) là 


A. 4x-3y-5 = 0 


C.4v + 3y-5 = 0. 


B. 3x-4y-5 = 0. 
D. -3x + 4y + 5 = 0. 


Câu 15. Cho hai đường thẳng dị'. 4x - 3y + 5 = 0 và d 2 : X + 2y - 4 = 0 . Khi đó cos (d L d 2 
là: 
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5V5 


B. 


5^5 ' 


c. 


D. 


Câu 16. Khoảng cách từ điểm M(2;-3) đến đường thắng d có phương trình 
2x + 3y -7 = 0 là: 

12 


A. 


VĨ3 ' 


12 


' Vũ 


c. 


12 

13 


D. 


12 

13 


Câu 17. Hãy chọn phương án đúng. Đường thẳng đi qua hai điểm A(l;l), 5(3;l) có 
véctơ chỉ phương là 
A.(4;2). 


B.(2;l). 


c.( 2 ; 0 ). 


D. CO; 2). 


Câu 18. Phương trình nào sau đây đi qua hai điểm A(2;-l), 5(-3;4) 

\x = 3-t 


x = 2-t 
y = -l + t 


B. 


y = -\ + t 


c. 


x = 3-t 


D. 


x = 3-t 
y = l + t' 


Câu 19. Các số sau đây, số nào là hệ số góc của đường thẳng đi qua hai điểm 
A(2;-l),5(-3; 4 ) là 

A. 2. B.-2. c.l. D. -1. 

Câu 20. Cho tam giác ABC có tọa độ đỉnh A(l;2), 7>(3;l) và c(5;4). Phương trình nào 

sau đây là phương trình đường cao của tam giác vẽ từ A ? 

B.3v- 2y-5 = 0. C.5v-6y + 7 = 0. 


A. 2x + 3y -8 = 0. 


D. 


3x-2y + 5 = 0. 


^ 7 , ịx = 5 + t , 

Câu 21. Cho phương trình tham sô của đường thăng d : < . Trong các phương 

[ỵ = -9-2t 


y = -9-2 1 

trình sau, phương trình nào trình tổng quát của( J) ? 

B. 2v + y + 4 = 0. 


A. 2x+ y -1 = 0. 


C.x + 2 y -2 = 0. 


D. 


X-2y + 3 = 0. 


Câu 22. Cho đường thẳng d có phương trình tổng quátt: 3v + 5y + 2017 = 0 .Tìm mệnh 
đề sai trong các mệnh đề sau 

A. (j) có vectơ pháp tuyến n = (3; 5 ). B. (d) có véctơ chỉ phương 

a = (5;-3). 
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3x + 5y = 0. 


D. (4)song sog với đường thẳng 


Câu 23. 


Cho đường thẳng có vectơ pháp tuyến 
phương của đường thẳng đó 
A.w = (2;3). B.m = (-2; 3). 

u =(-3;3). 


77 = (-2;3). Vectơ nào sau là vectơ chỉ 


C.h=(3;2). 


D. 


Câu 24. 


Cho đường thẳng có vectơ pháp tuyến 
chỉ phương của đường thẳng đó. 

A.w = (0;3). B.m =(0;-7). 

u = (0;-5). 


n = (-2;0) .Vectơ nào không là vectơ 


C.m=(8;0). 


D. 


Câu 25. 


Cho đường thẳng A có phương trình tổng quát: -2x + 3 y -1 = 0. Vectơ nào sau 
đây là vectơ chỉ phương của đường thẳng A. 

B.(2;3). C.(-3;2). D. (2;-3). 


A.(3;2). 


Câu 26. 


Cho đường thẳng A có phương trình tổng quát: -2.1' + 3y -1=0. Những điểm 
sau, điểm nào thuộc A. 


A.(3;0). 


B.(l;l). 


C.(-3;0). D. (0;-3). 


Câu 27. 


Cho đường thăng A có phương trình tổng quát: -2v + 3y-1 = 0 . Vectơ nào 
sau đây không là vectơ chỉ phương của A 



B.(3;2). 


c.(2;3). 


D. (-3;-2). 


Câu 28. Cho đường thẳng A có phương trình tổng quát: -2v + 3 y -1 =0. Đường 
thẳng nào sau đây song song với A 

A. 2v-y-l = 0. B.2v + 3y + 4 = 0. c. 2x+y= 5. D. 

3 _ „ 

x-^y + 7 = 0 
2 


Câu 29. Trong các đường sau đây , đường thăng nào song song với đường thăng 
A:x-4 y +1 =0 
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A . y = 2.X + 3. 


B. x + ly = 0. 


c. 2x + 8y = 0. 


D. 


-x + 4y -2= 0. 


Câu 30. Đường nào sau đây cắt đường thẳng À có phương trình : X - 4 y +1 =0 

B. -2x + 8y =0. c. 2x -Sy =0. 


A. y = 2x + 3. 


D. 


-X + 4y -2 = 0. 


Câu 31. Khi biết một đường thẳng có phươg trình tổng quát ax +by +c =0, thì ta có 
vectơ pháp tuyến có tọa độ bằng 
B. (b;a). 


A. ( a;b ). 


c. (~a;b). 


D. (-b-a). 


Câu 32. Cho hai điểm A(l;-2), B (3; 6) . Phương trình đường trung trực của của đoạn 
thẳng AB là 

B. 2x + 8y -5 = 0. 


A. X + 4y - 10 =0. 


c. X + 4y + 10 =0. 


D. 2x + 8y + 5 = 0. 


Câu 33. Góc giữa hai đường thẳng d l : X + 2y + 4 =0;d 2 :x - 3y + 6 =0 
A. 30". 


B. 60". 


c. 45". 


D. 23"12'. 


Câu 34. Tính khoảng cách từ điểm M(-2;2) đến đường thẳng A: 5x -12y -10 =0 

44 


A.# 

13 


B. 


44 

13 


c. 


169 


D. 


14 

169 


Câu 35. Tìm X sao cho u _L V trong đó u( 2; 3) , v(-2;x). Đáp số là : 

3 


A. X = 1 . 


B. X = -1. 


c. X = 


Câu 36. Cho u = (12;-4),V = (l;0). Có một mệnh đề sau SAI , Hãy chỉ ra 
A. u + V = (13;—4). B. M— v = (l;—4) c. M.v = 2 


D. X 

3 


u = 2v Ị 


Câu 37. Cho A(4;0), 5(2;-3), c(9;6). Tìm tọa độ trọng tâm G của tam giác ABC 
A. (3;5). B. (5;1). c. (15;9). D. (9;15). 

Câu 38. Bán kính đường tròn tâm C(-2;-2) tiếp xúc với đương thẳng 
d : 5x + 12y -10 = 0 


GIÁO VIÊN MU N MUA FILE WORD LIÊN H 0946798489 


5 
























NGUY N B o V NG 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


A. 


44 

Tã' 


B 

13 


c. 


42 

13 


D. 


41 

13 


Câu 39. Khoảng cách từ c (1; 2) đến đường thẳng A : 3x + Ay - 11 = 0 là : 

A. 3. B.2. c. 1 . D. 0. 

Câu 40. Hãy chọn đáp án đúng điền vào chô trống. Phưong trình 
(x-a) 2 + (y -b) 2 = R 2 được gọi là phưong trình đường tròn tâm ... 

A. / (-«; -/?). B. I{-a; /?) bán kính R. 


c. /(a; /?) bán kính R . D. I (a; -b) bán kính R. 

Câu 41. Tâm của đường tròn (c) có phưong trình (v-3) 2 + (y+ 4) 2 = 12 

A. (3;4). B. (4;3). c. (3 ;-4). D. (-3;4). 


Câu 42. 


Cho đường cong có phưong trình X 2 + y 2 + 5v - 4y + 4 = 0. Tâm của đường tròn 
có tọa độ là: 


A. (-5;4). 


B. (4;-5). 



D. 



Câu 43. 


Cho đường cong có phưong trình X 2 + y 2 + 5x - Ay + A = ữ. Bán kính của đường 
tròng là: 



Câu 44. Phưong trình nào sau đây là phưong trình đường tròn 

A. X 2 +2y 2 -Ax-Sy + ĩ = 0 . B. Ax + y 2 -Ỉ0x-6y -2 = 0. 


c. X 2 + y 2 - 2x- 8y + 20 = 0. 


D. X 2 + y 2 -Ax + 6y -12 = 0. 


Câu 45. Cho đường trịn (c) : X + y 2 + 2x + 4y - 20 = 0. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh 
đề sau 

A. (c ) cótâm/(l;2). B.(c ) có bán kính,/? =5 . 

c. (c ) đi qua điểm M(2;2). D. (c ) không đi qua điểm 

A(l;l). 
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Câu 46. Phương trình đường trịn (c) có tâm /(-2; 3) và đi qua M (2;-3) là: 


A. (x-3) 2 +(y + 4) 2 =Ỉ2. 
c. (v + 2) 2 + (y-3) 2 =52. 


B. (v + 3) 2 +(y-4) 2 =5. 
D. (x-2) 2 +(y + 3) 2 =52. 


Câu 47. Phương trình đường tròn (c) có tâm 7(1; 3) và đi qua Ả/(3;l) là 


A. (v-l) 2 +(y -3) 2 = 8. 
c. (v-3) 2 + (y-l) 2 = 10. 


B. (jc- 1) 2 +(y-3) 2 =10. 
D. (v-3) 2 +(y-l) 2 =8. 


Câu 48. Phương trình đường tròn (c) có tâm /(-2;0)và tiếp xúc với đường thăng 
d : 2x + y -1 = 0. 

A. (x-2f + y 2 =5. 1. (jc + 2) 2 + /=5. c. X 2 + (y-2) 2 =5. D. 

x 2 +(y + 2) 2 =5. 

Câu 49. Tọa độ tâm và bán kính R đường tròn có phương trình (X - 2 ) 2 + (ỵ + 3) 2 = 25. 
■. 7(2;-3) và 7? =5. B. /(—2;3) và R = 5. 

c. 7(2;-3) và 7? = 25. D. 7(-2;3) và R = 5. 

Câu 50. Tọa độ tâm và bán kính R đường tròn (c) có phương trình 

X 2 + y 2 - 2x- 2y - 2 = 0 . 

A. 7(2;-3) và 7? = 3. B. 7(2;-3) và R = 4 . 

1. 7(l;l)và 7? = 2. D. 7(l;-l)và 7? = 2. 

Câu 51. Phương trình tiếp tuyến của đường tròn (c) có phương trình 
: X 2 + y 2 -4v-8y-5 = 0. Đi qua điểm A(-1;0). 

A. 3v-4y + 3 = 0. B. 3v + 4y + 3 = 0. c. -3x + 4y + 3 = 0. D. 

3v + 4y -3 = 0 . 

Câu 52. Đường thẳng d :4x + 3y + m = 0 tiếp xúc với đường tròn (c):v 2 + y 2 =1 khi: 

A. m = 3 . B. m = 5 . c. m = 1. D. m = 4 . 
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Câu 53. Phương trình tiếp tuyến tại điểm 3; 4) với đường tròn 
(c) : X 2 + y 2 -2x-4y -3 = 0 là: 

X.x + y-1-Q B. v+y+7=0 Q.x-y-l = Q D. 

X + y - 3 = 0. 

Câu 54. Cho đường tròn (c) : X 2 + y 2 - 4x - 2y = 0 và đường thẳng A:v+2y+l=0. 

Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau : 

A. A đi qua tâm (c). B. A cắt (c) và không đi qua tâm 

(C). 

c. A tiếp xúc với (c). D. A không có điểm chung với 

(c). 

Câu 55. Cho hai điểm A(l;l), 5(7;5). Phương trình đường tròn đường kính AB là: 

A. x~ + y 2 + Sx + 6y +12 = 0. B. x~ + y 2 + 8v + ỗy — 12 = 0 . 

c. X 2 + y 2 -8v-6y-12 = 0. D. X 2 + y 2 -Sx-6y + 12 = 0. 

Câu 56. Cho điểm M (0; 4) và đường tròn (c) : X 2 + y 2 - Sx - 6y + 21 = 0 .Tìm phát biểu 
đúng trong các phát biểu sau: 

A. M nằm ngoài (c). B. M nằm trên (c). 

c. M nằm trong (c). D. M trùng với tâm (c). 

Câu 57. Hãy chọn đáp án đúng điền vào chô trống (l). Cho hai điểm cố định F Ả ,F 1 và 
một độ dài không đổi 2 a lón hon FjF, . Elip là tập hợp các điểm M trong 
mặt phang sao cho .. (l) ... Các điểm Fị và F 2 gọi là các tiêu điểm của elip 
. Độ dài F t F 0 = 2 c gọi là tiêu cự của elip. 

A. FjM + F 2 M > 2a . B. F X M + F 2 M < 2 a . c. F Ả M + F 2 M =2a. D. 

F X M + F 2 M = 2c 

Câu 58. Tọa độ các tiêu điểm của Elip là 

A. Fj(-c;0) và F 2 (c;0). B. Fj(c;0) và F 2 (c;0). 
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c. Fj(-c;0) và F 2 (0;c). 


D. Fj(-c;0) và F 2 (0;-c). 


Câu 59. Phương trình chính tắc của elip là : 

y 

b 


aA-£=i 


|Ị + L = 1 


a p 


D. 


4 + 4 = -! 

2 7 2 

a b 


B. F,(3;0) và F 2 (0;-3). 

D. ^(Vĩko) và F 2 (0;-^). 


X 2 y 2 

Câu 60. Tìm các tiêu điểm của (E):^— + — = 1. 

v ' 9 1 

A. F t (-3;0) và F 2 (0;-3). 
c. ^(-VẽíO) và F 2 (0;V8). 

X 2 y 2 

Câu 61. Đường elip (f):^- + ^- = 1 có tiêu cự bằng? 

6 2 

A. 2 ^ 3 . B. 2V2. 3. 4 . D. -2 

Câu 62. Phương trình chính tắc của (F) có độ dài trục lớn 2 a = 10 và tiêu cự 2c = 6 là: 

A.4 + Ậ = l. B. 4-^ = 1. c.^~£ = l. 1 

5 3 5 3 25 16 

,2 ,2 

ề + T^ = l- 

25 16 

Câu 63. Viết phương trình đường tròn (c) có đường kính AF với A(l;l), 5(7;5). 

A. (c): (v + 4) 2 +0 + 2) 2 =13. |. (c): (x-4) 2 + (y-3) 2 = 13. 

c. (C):(x + 4ý + (y-3) 2 =13. D. (c): (v-4) 2 +(y + 3) 2 = 13 . 

X 2 y 2 

Câu 64. Đường (F): + -y- = 1 có tiêu cự bằng? 

§. 2V2. B. -2V2. c. V 3 . D. 2V3. 

Câu 65. Viết phương trình chính tắc của elip (F) biết trục lớn 2a = 8, trục bé 2b = 6 . 
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A.{E)-.ị- + ị = l. B. (£):-^ + Ị- = l. c. {E):ị-+ị- = l. D. 

v ' 16 9 v ' 25 9 v ' 25 16 

(E)4 + Í = l. 
w 9 16 

Câu 66. Viết phương trình chính tắc của elip (E) biết trục lớn 2(7 = 10, trục bé 2/7 = 8 . 


A.(£)4 + h., R(E)4 + £-l. | w 


4 + ^ = 1. D. 
25 16 


(£)4 + ^ = l. 

W 9 16 

Câu 67. Viết phương trình chính tắc của (E) có độ dài trục lớn 2(7 = 8 và tiêu cự 
A. (E)-.ị- + ịr = \. B. (E):ị- + ị- = ỉ. c. (é) : ị- + ị- = 1. D. 


' v ; '16 7 

(e)4 + £ = 1. 

u 7 16 


25 7 


25 16 


Câu 68. Đường thẳng x + 3y-5 = 0 có vectơ chỉ phương là: 

A. (2;2). B. (-2;3). c. (3;2). 


D.(-3;l). 


Câu 69. Đường thẳng 2x + y - 5 = 0 song song với đường thẳng nào sau đây 

A. y = -x +2. B. y = 2x-5. c. y = -2x-5. D. y = X.. 

, c 12 _ , 

Câu 70. Một elip có trục lớn băng 26 , tỉ so — = 7 T ■ Trục nhỏ của elip băng bao nhiêu ? 

a 13 


A. 5. 


B. 10. 


c. 12. 


D. 24. 


Câu 71. Phương trình chính tắc của elip ( E ) có hai đỉnh (-3;0);(3;0) và hai tiêu điểm 
(-1;0);(1;0) là 

A.(E):ị + ị = l. B.(E):ị + ị = l. I ( E ):ị + ị = l. 

y ’ 9 ì y ’ 8 9 v ■ 9 8 

D.(£):^ + i = l. 

v ’ 1 9 

Câu 72. Cho đường thăng ( d ) có phương trình tổng quát là 3v + 5)' + 2017 = 0. Tìm 
khẳng định SAI trong các khẳng định sau : 
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A. ( d ) có véctơ pháp tuyến n = (3;5). B. (í/) có véctơ chỉ phương. 

D. (j) song song với đường thắng 


5 

c. (4) có hệ số góc k = 4- 
3x + 5y = 0. 


Câu 73. Bán kính của đường tròn tâm ỉ ( 2; 5 ) và tiếp xúc vói đường thẳng 
d :4x + 3y -1 = 0 là 


A. 10. 


B. 5. 


c — 


D. 


21 


Câu 74. Cho hai đường thẳng (<r/ 1 ):* + 2;y + 4 = 0 và (d 2 ): 2x-y + 6 = 0. Tính góc giữa 
hai đường thẳng (ú?!) và (4) là : 

A. 30°. B. 60°. c. 90°. D. 45°. 

Câu 75. Cho hai đường thẳng (í/ 1 ):v + y + 5 = 0 và (d 2 ):y = -ỈO. Tính góc giữa hai 
đường thẳng (4) và (d 2 ) là: 

A. 45°. B. 75°. c. 30°. D. 30°25 . 

Câu 76. Tính khoảng cách h từ điểm A(3;0) tói đường thẳng (4): -2x + y + 5 = 0. 


1,4 


B. h = 


JĨ5 


c. h = 


Vĩõ 


D. h = 4 . 
5 


Câu 77. Một vectơ chỉ phương của đường thẳng (í/) : —2x + 3y-5 = 01à: 

A. u =(2;l). B. u =(3;-2). 1. « = (3;2). D. «=(2;3). 

Câu 78. Viết phương trình chính tắc của elip (£) biết tiêu cự 2c = 6 và trục bé 2b = 8 

là: 

A. (E):ị- + ị- = 1. B. (E):ị + ị = ỉ. c. (E):^ + ị = -l. D. 

w 16 25 K J 16 9 u 16 9 


„2 ,,2 

( £ )4 + 4 = ! 


25 16 


X 2 y 2 

Câu 79. Cho elíp có phương trình (£■): 77 + “ỉ- = 1 đường thẳng (j):y + 3 = 0 . Tính 


16 9 


tích các khoảng cách h từ hai tiêu điểm của elip ( E) tới đường thắng (d). 
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A. /7 = 81. 


B. /7 = 16. 


c. h = 9. 


D. /7 = 7 . 


Câu 80. Cho phương trình elip (E ): 4x 2 + 9 y 2 = 36 . Tìm khăng định sai trong các khắng 
định sau? 

A.(ls) có trục lớn bằng 6 B. (E) có trục nhỏ bằng 4. 


I 


. (E) có tiêu cự bằng y[5 . 


D. ( E) có tỉ số — = . 

K J a 3 


2 ,.2 
/ \ X V 

Câu 81. Cho elip (E):-— + J ?— = ỉ và các mệnh đề sau 
n ; 25 9 

(/):Elip (F) có các tiêu điểm F t (-4;0) và F 2 (4;0). 


(//): Elip (F) có tỉ số — = ^. 

(///): Elip (F) có đỉnh Aj(-5;0). 

(IV): Elip (F) có độ dài trục nhỏ bằng 3 
Tìm khẳng định sai trong các khăng định sau: 

A. (/) và (//). B. (//) và (///). c. I và (///) D. (iv). 

Câu 82. Cho elip (E): X 2 + 4 y 2 = 1 và cho các mệnh đề: 

(/ ):(E) có trục lớn bằng 1. (//): (E) có trục nhỏ bằng 4 . 


(///):(F) có tiêu điểm F l 


( 

0 ; 

V 


S\ 

2 J 


' V3 

(IV ): (F) có tiêu cự bằng . 


Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. (/). B. (//) và (IV). c. (/) và (///). ỊẼ». (/y). 

Câu 83. Tìm phương trình đường tròn (c) đi qua ba điểm A(-l;l), z?(3;l),c(l;3). 

A. (c):x 2 + y 2 +2x + 2y-2 = 0. B. (c): X 2 + y 2 -2x-2y+ 2 = 0. 

c. (c) : X 2 + y 2 + 2x-2y = 0 . D. (c) : X 2 + y 2 -2x-2y-2 = 0. 
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Câu 84. Tìm tọa độ tâm đường tròn đi qua 3 điểm A (l; 2), B (-2;3), c(4;l). 

A.(0;-1). B. Ị^3;£|. c. (0;0). D. Không 

có. 

Câu 85. Xác định vị trí tương đối giữa hai đường tròn (Cj): V + Ư = 4 và 
(C 2 ): (v + 10) 2 + (}> -16) 2 =1. 

A. Không cắt nhau. B. cắt nhau. c. Tiếp xúc trong. D. Tiếp 

xúc ngoài. 

Câu 86. Đường thẳng À : 4x + 3 y + m = 0 tiếp xúc với đường tròn (c) :x 2 + y 2 = 1 khi: 

A. m = 3 . B. m = 5 . c. m = 1. 

D. m = 0 . 


Câu 87. Tìm phương trình chính tắc của elip (£■) có trục lớn gấp đôi trục bé và đi qua 
điểm (2;-2). 

A.(E):^ + ị = l. B. (E):^- + ị = l. c. (E):- X ' y 
u 16 4 u 20 5 v ' 

d 4)4à=>- 


-+^- = 1 . 
36 9 


24 


CHƯƠNG III: PHƯƠNG PHÁP TOẠ ĐỘ TRONG MẶT PHANG 


I. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THANG 


Câu 8. Cho tam giác ABC có A(2;0), R(0;3), C(-3;-l). Đường thẳng đi qua B và 
song song với AC có phương trình? 

A. 5x - y + 3 = 0. B. 5x + y - 3 = 0. 

c. x + 5y-ì5 = 0. D. x-5y + l5 = 0. 
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Câu 9. Cho đường thẳng (dỴ. 2x+ y -2 = 0 và điểm A( 6; 5). Điểm A' đối xứng với 
A qua (í/) có toạ độ? 

A. (-6;-5). B. (-5;-6). c. (-6;-l). D. (5;6). 


Câu 10. Trong các điểm sau đây, điểm nào thuộc đường thẳng (À): 4x - 3y - 0 ? 

A. A(l;l). B. #(0;l). 

c. c(-l;-l). D.d(-Ì ; o). 


Câu 11. Trong các mệnh đề sau đây mệnh đề nào đúng? 

A. Đường thẳng song song vói trục Oy có phưong trình X = m Ị/nel|. 

B. Đường thẳng có phưong trình X = m 1 - 1 song song vói trục Ox. 

C. Đường thẳng đi qua hai điểm M( 2;0) và v(0;3) có phưong trình 

- =1 • 

2 -3 

D. Đường thẳng vuông góc vói trục Oy có phưong trình X = m (m e M). 


Câu 12. Tìm hệ số góc của đường thẳng (à) : Vũr - V + 4 = 0 ? 

B. -73 . 


A. -Ậ. 

73 


C. 

73 


D. 73 . 


Câu 13. Viết phưong trình đường thẳng đi qua điểm /\(-4;3) và song song vói đường 

x-4-t 
y = 3t 

A. 3x-y + 9 = 0. B. -3x - y + 9 = 0. 


thẳng (à) : 


C. x-3y + 3 = 0. 


D. 3x + y + 9 = 0. 


, /.\ịx = 4 + t , , 

Câu 14. Cho đường thăng (A): I 3 . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. Điểm A( 2;0) thuộc (à). 


A. Điểm A(2;0) thuộc (à). 

B. Điểm B (3; -3) không thuộc (a). 
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c. Điểm c(- 3;3) thuộc (a). 


_2 V / . 

D. Phương trình - — = —- là phương trình chính tắc của (à) . 

Câu 15. Phương trình nào là phương trình tham số của đường thẳng (dy. X- y + 2 = 0? 


[x = t 

x = 2 

ịx-3 + t 


A. 

B. . 

C. . 

D. 

+ 

(N 

II 

\y=t 

\y=ỉ+t 

1 


Câu 16. Trong các phương trình sau, phương trình nào là phương trình của đường 
thẳng? 
x = m 

A. i m , m e M . B. xy = 1. c. X 1 + y + 1 = 0 . 


y = l- : 


„11 , 
D. — + — = 4. 


X y 


Câu 17. Cho A(5;3), z?(-2;l). Đường thẳng có phương trình nào sau đây đi qua A,B ? 

A. 2x - 2y + 11 = 0. B. 7x-2y + 3 = 0. C.2x + ly-5 = 0. D. Đường 

thẳng khác. 

Câu 18. Các cặp đường thẳng nào sau đây vuông góc với nhau? 

ị X = 21 x ^ ^ _ 

A. ị và2x+y-l = 0. B. x-2 = 0và 

\y = -ỉ + t 

C. y = 2x + 3 và 2y = x + ỉ. D. 2x-y + 3 = 0vàx + 2y-l = 0. 

Câu 19. Đường thẳng nào qua A(2;l) và song song với đường thăng 
(d):2x + 3y-2 = 0? 

A. x-y + 3-O. B. 2x + 3y-l =0. c. 3x-2y-4 = 0. D. 

4x + 6y-ll = 0. 


ịx = 0 

ừ = í 


Câu 20. Cho phương trình tham số của đường thẳng (í/): 


x = -3 + 2k 


y = l-k 

trình nào sau đây là phương trình tổng quát của (d)? 

A. x + 2y-5 = 0. B. x + 2y+ 1 = 0. c. x-2y-l = 0. D. 

X-2y + 5-0. 


(k e R). Phương 
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Câu 21. Viết trình tham số của đường thẳng (í/) đi qua M (-2;3) và có VTCP 
ũ = (l;-4) 


ịx = -2 + 3t 

[x = -2 - 3t 

r 

A. 

B. 

C. 

4f 

+ 

II 

II 

+ 

£ 

1 


Jx = 3-2t 

\y = -4 + t' 

Câu 22. Tìm toạ độ điểm đối xứng của điểm A(3;5) qua đường thẳng (d):y = x . 

A. (-3;5). B. (-5;3). c. (5;-3). D. (5;3). 

Câu 23. Viết phương trình tổng quát của đường thẳng (í/) đi qua hai điểm M (l; 2) và 
N(3;4). 

A. x+y + 1-O. B. X + y -1 = 0. C. X - y -1 = 0. D. Đường 

thẳng khác. 

Câu 24. Tìm vectơ pháp tuyến của đường thẳng đi qua hai điểm A(l;2),z?(5;6). 

A. n = (4;4) B. n = (l;l). C.n = (-4;2). D. n = (-!;!). 


Câu 25. 


Hai đường thẳng (í/ l ):x + 3y-3 = 0và(í/ 2 ):| 2 là hai đường thẳng 

A. cắt nhau B. song song C. trùng nhau D. 


Câu 26. Họ đường thẳng ( d m ): [m - 2) X + [m +1) y - 3 = 0 luôn đi qua một điểm cố 
định. Đó là điểm có toạ độ nào trong các điểm sau? 

A. A(-l;l). B. 5(0;1). C. c(-l;0). D. D(l;l). 


Câu 27. Viết phương trình đường trung trực của AB với /\(l;3) và B (-5; I j. 


A. x-y + l = 0. 

ịx = -2 + 3t 
\y = 2 + 2t 


ịx = -2 + 3t 

b = i+í 


c x+2 - y ~ 2 

-3 2 


D. 


Câu 28. Cho 2 điểm A(-l;2), B (-3;2) và đường thẳng (d):2x- y + 3 = 0 . Tìm tọa độ 
điểm c trên đường thẳng ( d) sao cho A ABC là tam giác cân tại c . 
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A. C(-2;-l). B. c(0;0). c. c(-l;l). D. c(0;3). 

Câu 29. Cho đường thẳng (dy.y = 2 và hai điểm A(l;2),c(0;3) . Tìm điểm B trên 
đường thẳng (d) sao cho tam giác ABC cân tại c . 

A. B(5;2). B. B(4;2). C.B(l;2). D.B(-2;2). 

Câu 30. Cho ba điểm A(l;2),i?(0;4),c(5;3). Tìm tọa độ điểm D trong mặt phẳng toạ 
độ sao cho ABCD là hình bình hành. 

A. £)(l;2). B. D(4;5). c. £>(3;2). D. £>(0;3). 


Câu 31. 


Cho hai điểm A(0;l) và điểm Z?(4;-5). Tìm toạ độ tất cả các điểm c trên trục 
Oy sao cho tam giác ABC là tam giác vuông. 


A. (0;1). 


B. (0;1), (o;-0 


c. (0;2 + 2V7),(0;2-2V7). D. 

(0; 1) ,Ị^0; -0 (o; 2 + 2V7), (ơ; 2 - 2V7). 


Câu 32. Với giá trị nào của m thì hai đường thẳng (í/j):(m -l)x-v + 3 = 0 và 
(4-, ): 2 mx -y -2 = 0 song song vói nhau? 

A. m = 0. B. m = -1. 

c. m = a, a là hằng số. D. m = 2. 

Câu 33. Viết phưong trình tổng quát của đường thẳng đi qua điểm M(l;2) và song 
song vói đường thẳng (í/): 4x + 2y +1 = 0 ? 

A. 4x + 2y + 3 = 0. B. 2x+ _y + 4 = 0. G.2x + y-4 = 0. D. 

X - 2y + 3 = 0. 


Câu 34. 


Tính khoảng cách từ điểm M (-2; 2) đến đường thẳng (A): 5* -12 y -10 = 0? 



43 „44 „ 14 

B. C.-T7-. D. frì-. 

13 169 169 
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Câu 35. Tính khoảng cách từ điểm M (0; 3) đến đường thẳng 
(à):xcosoc + ysina +3(2-sinoc) = 0 

A. Vó. B. 6. c. 3sinoc. D. 

3 

sina + cosa 

Câu 36. Tìm tọa độ điểm M ' đối xứng với điểm M (l; 4) qua đường thẳng 
(í/): x-2y + 2 = 0 . 

A. M '(0; 3). B . M '(2; 2). c. M '(4; 4). D. M '(3; o). 

Câu 37. Tính góc nhọn giữa hai đường thẳng [d l ):x + 2y + 4 = 0, [d 1 ):x-3y + 6 = 0 . 

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 23°12\ 

, , , s \x = 5 + t 

Câu 38. Cho phưong trình tham sô của đường thăng [d):ị 9 2 ■ Trong các 

phưong trình sau đây, phưong trình nào là phưong trình tổng quát của [d) ? 
A. 2x+y-l = 0. B. 2x+y + l = 0. Q.x + 2y + 2 = 0. D. 

x + 2y-2 = 0. 

Câu 39. Cho hai đường thẳng [dị ): 4x - my + 4 - m = 0, [d 2 ): (2 m + 6 )X + y - 2m -1 = 0. 
Vói giá trị nào của m thì (í/j) song song vói [d-,^1 
A. m = l. B. m = -1. 

c. m = 2. D. m = -1 hoặc m = 2. 

Câu 40. Tìm tọa độ hình chiếu vuông góc H của điểm M (l;4) xuống đường thẳng 
[d):x-2y + 2 = 0. 

A. /V(3;0). B. H[0-3). C.H[2\2). D. 

H[ 2; -2). 

Câu 41. Trong các đường thắng sau đây, đường thẳng nào vuông góc với đường thẳng 
(V): X + 2y - 4 = 0 và hợp với 2 trục tọa độ thành một tam giác có diện tích 
bằng 1? 
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A. 2x+y + 2 = 0. B. 2x — y — l = 0. C.x-2y + 2 = 0. D. 

2x - y + 2 = 0. 

Câu 42. Tính góc giữa hai đường thẳng (à,) : x + 5_y+ 11 = 0 và (A 2 ) :2x+ 9y + 7= 0? 

A. 45°. B. 30°. c. 88°57'52". D. 1°13'8". 

Câu 43. Cho đường thẳng ( d ) có phương trình tổng quát 3x + 5 y + 2003 = 0 . Trong các 
mệnh đề sau, tìm mệnh đề sai? 

A. (j) có vectơ pháp tuyến « = (3;5). B. (d) có vectơ chỉ phương 
«=( 5;-3). 


c. [d ) có hệ số góc k = ^. 


D. (ú?) song song với 3x + 5y = 0. 


Câu 44. Lập phương trình đường thẳng (à) đi qua giao điểm của hai đường thăng 
d ị \x + 3y - \ = 0, d 2 :x-3y -5 = 0 và vuông góc với đường thăng 
d 3 : 2x - y + 7 = 0 ? 

A. 3x + 6_y-5 = 0. B. 6x + 12_y-5 = 0. C. 6x + 12_y + 10 = 0. D. 
x + 2_y + 10 = 0. 


Câu 45. Cho tam giác ABC có tọa độ các đỉnh là A(l;2),2?(3;l),c(5; 4). Viết phương 
trình đường cao vẽ từ A của tam giác? 

A. 2x + 3_y-8 = 0 . B. 3x- 2y -5 =0. c. 5x-6_y + 7 = 0. D. 

3x-2y + 5 = 0 . 

Câu 46. Viết phương trình chính tắc của đường thẳng đi qua điểm M(l;2) và vuông 
góc với vectơ n=( 2;3) ? 

A x ~ i = y~ 2 B x ~ { = y~ 2 Q x + \ = y + 2 D 

'2 3' '3-2' '2 3' 

x + \ _y + 2 
~-3~ ~ 2 

Câu 47. Viết phương trình tổng quát của đường thăng đi qua điểm /v(-2;l) và có hệ 

. , ,2 
số góc k = — ? 
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A. 2x-3y+ 7 = 0 . B. 2x-3y-7 = 0 . c. 2x + 3y + l = 0. D. 

3x- 2y + 8 = 0 . 


ĐÁP ÁN 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

D 

c 

D 

A 

D 

D 

A 

A 

A 

D 

D 

B 

B 

B 

D 

D 

D 

A 

A 

c 


21 

22 

23 

24 

25 

26 

27 

28 

29 

30 

31 

32 

33 

34 

35 

36 

37 

38 

39 

40 

A 

c 

B 

c 

B 

c 

A 

B 

D 

B 

B 

B 

c 

D 

D 

c 

B 

A 

B 

D 
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II. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG TRÒN 


Câu 1. Cho A(2;l);B(3;-2). Tập hợp những điểm M(x;;y) sao cho MA 2 +MB 2 = 30 là 
một đường tròn có phưong trình: 

A. X 2 + y 2 - lOx - 2 y -12 = 0 . B. X 2 + y 2 - 5* + y - 6 = 0 . 

c. X 2 + y 2 + 5x - y - 6 = 0 . D. X 1 + y 2 - 5x + y - 6 = 0 . 


Câu 2. Cho hai đường tròn có phưong trình: (Cị):x 2 + y 2 -6x + 4y + 9 = 0 và 
(c 2 ): X 2 + y 2 = 9 . Tìm câu trả lòi đúng: 

A. (Cj) và (c 2 ) tiếp xúc nhau. B. (Cị) và (c 2 ) nằm ngoài nhau. 

c. (C )) và (c 2 ) cắt nhau. D. (Cj) và (c 2 ) có 3 tiếp tuyến 

chung. 

Câu 3. Cho đường tròn (c) và đường thẳng (d) có phưong trình: 

(c):x 2 + y 2 +6x-2y + 5 = 0, (d): x + 2y + 2 = 0. Hai tiếp tuyến của (c) song song 
vói đường thẳng (í/) có phưong trình là: 

A. x + 2;y + 6 = 0 và x+2y-4 = 0 . B. x + 2y-24 = 0 và x + 2y + 26 = 0. 

c. X + 2y - 6 = 0 và X + 2y + 4 = 0 . D. X + 2y -7 = 0 và X + 3y + 3 = 0. 


Câu 4. Cho đường tròn (c): X 2 + y 2 - 4 = 0. Hỏi phưong trình đường thẳng nào sau 
đây là phưong trình tiếp tuyến của đường tròn (c). 

A. x+y-2 = 0. B. x + VẶy-4 = 0. C. 2x + 3y-5 = 0. D. 

4x - y + 6 = 0. 


Câu 5. Phưong trình: X 2 + y 2 + 2mx + 2(m -1) y + 2m 2 = 0 là phưong trình đường tròn khi 
m thoả điều kiện: 

A. m < — . B. m < — . c. m = 1. D. Một giá 

2 2 & 

trị khác. 

Câu 6. Đường thẳng (í/) : 2x + 3 y - 5 = 0 và đường tròn (c): X 2 + y 2 + 2x - 4y + 1 = 0 có bao 
nhiêu điểm chung? 

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 
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Câu 7. Hai đường tròn (Cj): X 2 + y 2 - Ax + 6 y - 3 = 0 và (c 2 ): X 2 + y 2 + 2x - Ay +1 = 0 có bao 
nhiêu tiếp tuyến chung? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. 4. 

Câu 8. Cho họ đường tròn có phưong trình: 

(c„) : X 2 + y 2 + 2(/77 + l)x-4(/7? -2)y + Am 2 - Am = 0. Vói giá trị nào của m thì đường 
tròn có bán kính nhỏ nhất? 

A. m — 0. B. m — l. c. m — 2 . D. m = 3 . 

Câu 9. Đường thẳng nào có phưong trình sau đây tiếp xúc vói đường tròn 
(c): x 2 + /-4x + 6y-3 = 0? 

A. x-2y + 7 = 0. B. -x + JĨ5y-ỈA + 3yJĨ5 =0. 

X = -2 + 3 1 
y = \ + t 

Câu 10. Cho hai đường tròn: (Cj): X 2 + y 2 + 2x - 6 y + 6 = 0 và (c 2 ): X 2 + y 2 - 4x + 2 y - 4 = 0. 
Trong các mệnh đề sau, tìm mệnh đề đúng? 

A. (Cj) cắt (c 2 ). B. (Cj) không có điểm chung vói 

(C 2 ). 

c. (Cj) tiếp xúc trong với (c 2 ). D. (Cj) tiếp xúc ngoài với (c 2 ) . 

Câu 11. Cho 2 điểm A(l;l),B(7;5). Phưong trình đường tròn đường kính AB là: 

A. X 2 + y 2 + 8x + ỏy +12 = 0. B. X 2 + y 2 -8x-6y + 12 = 0 . 

c. X 2 + y 2 - 8x - 6y -12 = 0 . D. X 2 + y 2 + 8x + 6y -12 = 0 . 

Câu 12. Cho ba điểm A(3;5),fi(2;3),c(6;2). Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có 
phưong trình là: 

A. x 2 + /-25x-19y + 68 = 0. B. X 2 +y 2 + 25x + 19y-68 = 0. 

„ 2 2 25 19 68 n „ 2 2 25 19 68 „ 

C. X + y - - —~y + -2- = 0 . D. X +y +_x + ^-y + —^- = 0. 

3 3 3 3 3 3 

Câu 13. Lập phưong trình tiếp tuyến tại điểm M (3; 4) vói đường tròn: 
(c) :x 2 + y 2 -2x-4ỵ -3 = 0. 



x + 2 _y -2 
■ -3 = ' 2 
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A. x + y-1 -ữ . B. x+ y + 1 -0. c. x-y-7 = Q . D. 


x+y-3=0. 


Câu 14. Đường tròn đi qua 3 điểm A(-2;4),fi(-5;-5),C(-6;2) có phương trình là: 

A. X 2 + y 2 + 4x + 2y + 20 = 0 . B. X 2 + y 2 + 4x+ 2y— 20— 0 . 

c. X 2 + y 2 - 4 X - 2y + 20 = 0. D. X 2 + y 2 - 4x - 2y - 20 = 0 . 

Câu 15. Tính bán kính của đường tròn tâm /(l;-2) và tiếp xúc với đường thẳng 
A:3x-4y-26 = 0. 

A. 12. B. 5. c.ị. D. 3. 

5 

Câu 16. Tìm tiếp điểm của đường thằng d:x + 2y-5 = 0 với đường tròn 
(c): (x - 4) 2 + (y -3) 2 = 5. 

A. A(3;l). B. 5(6;4). c. c(5;0). D. ữ(l;20). 


Câu 17. Phương trình nào sau đây là phương trình đường tròn: 

A. X 2 + 2 y 2 - 4x - 8 y +1 = 0. B. 4x 2 + y 2 - lOx -6y-2 = 0 . 

C. X 2 + y 2 - 2x -8 y + 20 = 0 . D. X 2 + y 2 -4x + 6y-12 = 0 . 


ĐÁP ÁN 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

B 

c 

A 

B 

A 

c 

c 

B 

B 

D 

B 

c 

A 

B 

D 

A 

D 
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III. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG ELIP 

/./V -Ị Ò 0 7 /V/ c 4 r \ -y 1/1 W1\ 

Câu 1. Elip có tiêu cự băng 8; tỉ sô — = 2- có phương trình chính tăc là: 

a 5 

2 „2 2 „2 2 „2 

A.ệ + Ể = l. B.£ + ệ = l. C.^ + Ặ = l. D. 

9 25 25 16 25 9 

„2 .,2 
^- + £ = 1. 

16 25 

2 2 

Câu 2. Đường tròn (c) :x 2 + y 2 -9 = 0 và elip (£): ^ + 2U = 1 có bao nhiêu giao điểm? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. 4. 


Câu 3. Cho elip (£■): + 2— = 1 và cho các mệnh đề: 

n j 25 9 

(I) (é) có tiêu điểm F| (-4;0) và T 2 (4;0). 

(II) (£■) có tỉ số — =4. 

(III) (E) có đỉnh A^-SịO). 

(IV) (e) có độ dài trục nhỏ bằng 3. 

Trong các mệnh đề trên, mệnh đề nào sai? 

A. I. B. II. c. III. D. IV. 


Câu 4. 


3 , c 12 , 3 , 

Một elip có trục lớn băng 26, tỉ sô — = ~ 7 Z- Trục nhỏ của elip băng bao nhiêu? 

a 13 

A. 5. B. 10. C. 12. D. 24. 


Câu 5. 


Câu 6. 


Dây cung của elip 


(■ E ) 



(0 <b<a) vuông góc với trục lớn tại tiêu 


điểm có độ dài là: 


o 2 /“) 1_2 r 2 2 

A. — . B. — . C. —. D. —. 

a a c c 

Lập phương trình chính tắc của elip có 2 đỉnh là (-3;0),(3;0) và hai tiêu điểm là 
(—l;0),(l;0) ta được: 
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A.ị + ị = l. B.T + Y = 1 . c.ỷ + ỷ = i. D. 

9 1 8 9 9 8 



Câu 7. Cho elip (e) : X 2 + 4y 2 = 1 và cho các mệnh đề: 

(I) (E) có trục lớn bằng 1. 

(II) (E) có trục nhỏ bằng 4. 

(III) (E) có tiêu điểm Fj Ịo;^-j ■ 

(IV) (E) có tiêu cự bằng V3 . 

Trong các mệnh đề trên, tìm mệnh đề đúng? 

A. (I). B. (II) và (IV). c. (I) và (III). D. (IV). 


ĐÁP ÁN 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

c 

c 

D 

B 

B 

c 

D 















§1. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THANG 

Câu 1. Một đuòng thẳng có bao nhiêu vecto chỉ phuong ? 

A. 1 B. 2 c. 3 D.VÔSỐ 

Câu 2/.MỘt đuòng thẳng có bao nhiêu vecto pháp tuyến ? 

A. 1 B. 2 c. 3 D.VÔSỐ. 

Câu 3/.Tìm tọa độ vecto pháp tuyến của đuòng thẳng đi qua 2 điểm A(-3 ; 2) và B(1; 4) 
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A. (4 ; 2) B. (2 ; —1) c. (-1; 2) D. (1; 2). 

Câu 4/.Tìm vectơ pháp tuyến của đ. thẳng đi qua 2 điểm phân biệt A(a ; 0) và B(0 ; b) 

A.(b;a) B. (-b ; a) c. (b ;-a) D. (a ; b). 

Câu 5/.Tìm vectơ pháp tuyến của đuờng thẳng song song vói trục Ox. 

A. (1; 0) B. (0 ; 1) c. (-1; 0) D. (1; 1). 

Câu 6/.Tìm vecto pháp tuyến của đuòng thẳng song song vói trục Oy. 

A. (1; 0) B. (0 ; 1) c. (-1; 0) D. (1 ; 1). 

Câu 7/.Tìm vecto pháp tuyến của đuòng phân giác của góc xOy. 

A. (1; 0) B. (0 ; 1) c. (-1; 1) D. (1; 1). 

Câu 8/.Tìm vecto pháp tuyến của đuòng thẳng d đi qua gốc tọa độ o và điểm (a ; b) 
(vói a, b khác không). 

A. (1; 0) B.(a;b) c.(-a;b) D. (b ; -a). 

Câu 9/.Cho 2 điểm A(1 ; -4), B(3 ; 2). Viết phuong trình tổng quát đuòng trung trực của 
đoạn thẳng AB. 

A. 3x + y + 1 = 0 B. X + 3y + 1 = 0 

c. 3x - y + 4 = 0 D. x + y- l = 0 

Câu lũ/.Cho 2 điểm A(1 ; -4), B(3 ; -4 ). Viết phuong trình tổng quát đuòng trung trực 
của đoạn thẳng AB. 

A. X -2 = 0 B. X + y -2 = 0 c. y + 4 = 0 D. y - 4 = 0 

Câu 11/.Cho 2 điểm A(1 ; -4), B(1 ; 2 ). Viết phuong trình tổng quát đuòng trung trực 
của đoạn thắng AB. 

A. X -1 = 0 B. y + 1 = 0 c. y -1 = 0 D. X - 4y = 0 

Câu 12/.Cho 2 điểm A(4 ; 7) , B(7 ; 4 ). Viết phuong trình tổng quát đuòng trung trực 
của đoạn thẳng AB. 
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A. X + y = 0 


B. X + y =1 


c. X - y = 0 


D. x-y = l 


Câu 13/.Cho 2 điểm A(4 ; -1), B(1 ; -4 ). Viết phương trình tổng quát đường trung trực 
của đoạn thẳng AB. 

A. X + y = 0 B. X + y = 1 c. X - y = 0 D. X - y = 1 

Câu 14/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; -1) và B(1; 5) 
A. 3x - y + 10 = 0 B. 3x + y - 8 = 0 

c. 3x - y + 6 = 0 D. -X + 3y + 6 = 0 

Câu 15/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua 2 điểm A(2 ; -1) và B(2 ; 5) 
A. X - 2 = 0 B. 2x - 7y + 9 = 0 

c. x + 2 = 0 D. x + y- l = 0 

Câu 16/.Viết phương trình tổng quát của đ. thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; -7) và B(1; -7) 

A. x + y + 4= 0 B. x + y + 6 = 0 c. y - 7 = 0 D. y + 7 =0 

Câu 17/.Viết phương trình tổng quát của đ. thẳng đi qua 2 điểm 0(0 ; 0) và M(1; -3) 

A. X - 3y = 0 B. 3x + y + 1 = 0 c. 3x - y = 0 D. 3x + y = 0. 

Câu 18/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua 2 điểm A(0 ; -5) và B(3 ; 0) 


. X y , 
A. -7 + Ụ = 1 
5 3 


B.-M = l 
5 3 


c. 4-4=1 

3 5 


D. 4-4=1 

5 3 


Câu 19/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; -1) và B(-6 ; 

2 ) 


A. X + 3y = 0 B. 3x - y = 0 

c. 3x - y + 10 = 0 D. x + y- 2= 0 

Câu 20/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua điểm 0(0 ; 0) và song 
song với đường thẳng có phương trình 6x - 4y + 1 = 0. 

A. 4x + 6y = 0 B. 3x - 2y = 0 
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c. 3x - y - 1 = 0 


D. 6x - 4y - 1 = 0 


Câu 21/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua điểm M(1 ; 1) và song 
song với đường thẳng p : (a/2 - l)x + y + 1 = 0. 


A. X + (V 2 + l)y - 2 V 2 = 0 
c. (V 2 - l)x - y + 2 V 2 -1 = 0 


B. (V2-l)x + y-V2 =0 
D. (V2-l)x + y = 0 


Câu 22/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua điểm I(-l ; 2) và vuông 
góc với đường thẳng có phương trình 2x - y + 4 = 0. 


A. X + 2y = 0 B. X -2y + 5 = 0 c. X +2y -3 = 0 D. -X +2y -5 = 0 


Câu 23/.Viết phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua điểm M( V2 ; 1) và vuông 
góc với đường thẳng có phương trình (^ + l)x + (V2-l)y = 0 

A. (l-V2)x + (V2 + l)y+ I- 2 V 2 =0 B. - X + (3 + 2 V 2 U - 3 - V 2 = 0 


c. (1-V2)x + (V2+l)y + l = 0 


D. -x + (3 + 2 V2 )y-V2=0 


Câu 24/.Cho pABC có A(1 ; 1), B(0 ; -2), C(4 ; 2). Viết phương trình tổng quát của trung 
tuyến AM. 

A. 2x + y -3 = 0 B. X + 2y -3 = 0 c. X + y -2 = 0 D. X -y = 0 

Câu 25/.Cho pABC có A(1 ; 1), B(0 ; -2), C(4 ; 2). Viết phương trình tổng quát của trung 
tuyến BM. 

A. 7x +7 y + 14 = 0 B. 5x - 3y +1 = 0 

c. 3x + y -2 = 0 D. -7x +5y + 10 = 0 

Câu 26/.Cho pABC có A(1 ; 1), B(0 ; -2), C(4 ; 2). Viết phương trình tổng quát của trung 
tuyến CM. 

A. 5x - 7y -6 = 0 B. 2x + 3y -14 = 0 

c. 3x + 7y -26 = 0 D. 6x - 5y -1 = 0 
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Câu 27/.Cho pABC có A(2 ; -1), B(4 ; 5), C(-3 ; 2). Viết phương trình tổng quát của 
đường cao AH. 

A. 3x + 7y + 1 = 0 B. -3x + 7y + 13 = 0 

c. 7x + 3y +13 = 0 D. 7x + 3y -11 = 0 

Câu 28/.Cho pABC có A(2 ; -1), B(4 ; 5), C(-3 ; 2). Viết phương trình tổng quát của 
đường cao BH. 


A. 5x - 3y - 5 = 0 B. 3x + 5y - 20 = 0 

c/. 3x + 5y - 37 = 0 D. 3x - 5y -13 = 0 . 

Câu 29/.Cho pABC có A(2 ; -1), B(4 ; 5), C(-3 ; 2). Viết phương trình tổng quát của 
đường cao CH. 

A. 3x-y + ll = 0 B. x + y-l = 0 

c. 2x + 6y - 5 = 0 D. X + 3y -3 = 0 . 

Câu 30/.Đường thẳng 51x - 30y + 11 = 0 đi qua điểm nào sau đây ? 


A. 




c. 



D. 



Câu 31/.Đường thẳng 12x - 7y + 5 = 0 không đi qua điểm nào sau đây ? 


A.(-l;-l) B.(l;l) cí-^;oj D. Ịl;AỊ 


, , X y 

Câu 32/.Phân đường thăng A : -ị + ^ = 
A. 12 B. yỈ5 


1 nằm trong góc xOy có độ dài bằng bao nhiêu ? 
c. 7 D. 5 


Câu 33/.Đường thẳng p: 5x + 3y = 15 tạo vói các trục tọa độ một tam giác có diện tích 
bằng bao nhiêu ? 


A. 15 B. 7,5 c. 3 D. 5 

Câu 34/.Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng p: 5x + 2y - 10 = 0 và trục hoành Ox. 
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A. (0 ; 5) B. (-2 ; 0) c. (2 ; 0) D. (0 ; 2). 

Câu 35/.Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng À: 15x - 2y - 10 = 0 và trục tung Oy. 

A. (|;5) B. (0 ; -5) c. (0 ; 5) D. (-5 ; 0). 

Câu 36/.Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng À: 7x - 3y + 16 = 0 và đường thắng D : X 
+10 = 0 . 


A. (-10 ; -18) B. (10 ; 18) c. (-10 ; 18) D. (10 ;-18). 

Câu 37/.Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng À : 5x - 2y + 12 = 0 và đường thắng D : y 
+ 1 = 0 . 


A.(l;-2) B.(-y;-l) c. í-l;hj D.(-l;3). 


Câu 38/.Tìm tọa độ giao điểm của 2 đ.thẳng À : 4x - 3y - 26 = 0 và đường thẳng D : 3x + 
4y - 7 = 0. 

A. (2 ; -6) B. (5 ; 2) c. (5 ; -2) D. Không giao điểm. 

Câu 39/.Cho 4 điểm A(1 ; 2), B(-l ; 4), C(2 ; 2), D(-3 ; 2). Tìm tọa độ giao điểm của 2 
đường thẳng AB và CD 

A. (1; 2) B. (3 ; -2) c. (0 ;-1) D. (5 ;-5). 

Câu 40/.Cho 4 điểm A(-3 ; 1), B(-9 ; -3), C(-6 ; 0), D(-2 ; 4). Tìm tọa độ giao điểm của 2 
đường thẳng AB và CD 


A. (-6 ; -1) B. (-9 ; -3) c. (-9 ; 3) D. (0 ; 4). 


Câu 41/.Cho 4 điểm A(0 ; -2), B(-l ; 0), C(0 ; -4), D(-2 ; 0). Tìm tọa độ giao điểm của 2 
đường thẳng AB và CD 


A. (-2 ; 2) B. (1; -4) 


c. Không giao điểm D. 



Câu 42/.Xác định vị trí tưong đối của 2 đường thẳng sau đây : 

pi: X - 2y + 1 = 0 và p2: -3x + 6y - 10 = 0. 
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A. Song song. B. cắt nhau nhưng không vuông 

góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 43/.Xác định vị trí tưong đối của 2 đường thẳng sau đây : 

Ai: ^--^- = 1 và À 2 : 6x -2y - 8 = 0. 

2 3 

A. Song song. B. cắt nhau nhưng không vuông 

góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 44/.Xác định vị trí tưong đối của 2 đường thẳng sau đây : 

Ai: llx - 12y + 1 = 0 và À 2 :12x + lly + 9 = 0. 

A. Song song. B. cắt nhau nhưng không vuông 

góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 45/.Xác định vị trí tưong đối của 2 đường thẳng sau đây : 

Ai: 2 “-^- = l và À 2 : 3x + 4y - 10 = 0. 

3 4 3 

A. Song song. B. cắt nhau nhưng không vuông 

góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 46/.Xác định vị trí tưong đối của 2 đường thẳng sau đây : 

Ai: (V3+l)x + y-l = 0 vàÀ 2 : 2x + (V3 — l)y+ 1 -s = 0. 

A. Song song. B. cắt nhau nhưng không vuông 

góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 
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Câu 477.Xác định vị trí tương đối của 2 đường thẳng sau đây : 

Ai: — + -Ặ= + -Ịĩ = 0 và Ả 2 : V2x - 2(V2 + l)y = 0 

V2 — 1 V2 


A. Song song. 

góc. 

B. Cắt nhau nhưng không vuông 

c. Trùng nhau. 

D. Vuông góc nhau. 


Câu 48/.Cho 4 điểm A(1; 2), B(4 ; 0), C(1; -3), D(7; -7). Xác định vị trí tương đối của hai 


đường thẳng AB và CD. 


A. Song song. 

góc. 

B. Cắt nhau nhưng không vuông 

c. Trùng nhau. 

D. Vuông góc nhau. 


Câu 49/.Cho 4 điểm A(0 ; 2), B(-l ; 1), C(3 ; 5), D(-3 ; -1). Xác định vị trí tương đối của 


hai đường thẳng AB và CD. 


A. Song song. 

góc. 

B. Cắt nhau nhưng không vuông 

c. Trùng nhau. 

D. Vuông góc nhau. 


Câu 50/.Cho 4 điểm A(0 ; 1), B(2 ; 1), C(0 ; 1), D(3 ; 1). Xác định vị trí tương đối của hai 


đường thẳng AB và CD. 


A. Song song. 

góc. 

B. Cắt nhau nhưng không vuông 

c. Trùng nhau. 

D. Vuông góc nhau. 


Câu 51/.Cho 4 điểm A(4 ; -3), B(5 ; 1), C(2 ; 3), D(-2 ; 2). Xác định vị trí tương đối của 


hai đường thẳng AB và CD. 


A. Song song. 

góc. 

B. Cắt nhau nhưng không vuông 

c. Trùng nhau. 

D. Vuông góc nhau. 
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Câu 52/.Tìm tọa độ vectơ chỉ phương của đường thẳng đi qua 2 điểm A(-3 ; 2) và B(1 ; 

4) 


A. (2 ; 1) B. (-1 ; 2) c. (-2 ; 6) D. (1 ; 1). 

Câu 53/.TÌm tọa độ vectơ chỉ phương của đường thẳng đi qua 2 điểm phân biệt A(a ; 0) 
và B(0; b). 

A. (a; b) B. (a ; -b) c. (b ; a) D. (-b ; a). 

Câu 54/.Tìm tọa độ vectơ chỉ phương của đường thẳng song song với trục Ox. 

A. (0 ; 1) B. (0 ; -1) c. (1; 0) D. (1; 1). 

Câu 55/.Tìm tọa độ vectơ chỉ phương của đường thẳng song song với trục Oy. 

A. (0 ; 1) B. (1; -1) c. (1; 0) D. (1; 1). 

Câu 56/.Tìm tọa độ vectơ chỉ phương của đường phân giác của góc xOy. 

A. (0 ; 1) B. (1; 1) c. (1; -1) D. (1; 0). 

Câu 57/.Tìm tọa độ vectơ chỉ phương của đường thẳng đi qua gốc tọa độ và điểm M(a ; 

b). 


A. (-a; b) B. (a ; -b) c. (a ; b) D. (0 ; a + b). 

Câu 58/.Viết phương trình tham số của đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; -1) và B(1; 5). 


A. 


X = 3 +1 


B. 


X = 3 — t 


c. 


X = 1 — t 


D. 


X = 3 + t 

y = —1 — 3t' 


[y = -l + 3t [y = -l-3t [y = 5-3t 

Câu 59/.Viết phương trình tham số của đường thắng đi qua 2 điểm A(2 ; -1) và B(2 ; 5). 


A. 


X = 2t 

y = -6t 


B. 


X = 2 +1 

y = 5 + 6t 


c. 


X = 2 

y = t 


D. 


X = 1 

y = 2 + 6t' 


Câu 60/.Viết phương trình tham số của đường thắng đi qua 2 điểm A(3 ; -7) và B(1; -7). 


A. 


x = t 
y = -7 


B. 


x = t 

y = —7 — t 


c. 


X = 3-7t 
y = l-7t 


D. 


X = t 

y=7' 
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Câu 61/.Phương trình nào dưới đây không phải là phương trình tham số của đường 
thẳng đi qua 2 điểm 0(0 ; 0) và M(1; -3). 


A. 


X = l + t 


B. 


X = 1 - 2t 


c. 


X = —t 


D. 


X = 1 — t 


[y = -3 - 3t Ịy = -3 + 6t [y = 3t [y = 3t • 

Câu 62/.Viết phương trình tham số của đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; 0) và B(0 ; -5). 


A. 


X = 3 + 3t 


B. 


X = 3 + 3t 


c. 


X = 3 + 3t 


D. 


X = 3 + 3t 


[y = -5 + 5t ' Ịy = -5-5t ' [y = 5t ' Ịy = -5t ' 

Câu 63/.Viết phương trình tham số của đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; -1) và B(-6 ; 2). 


A. 


íx = 3 + 3t 

íx = 3 + 3t 

II 

U) 

+ 

í 


B. 

c. 

D. 

\y — 1 -t 

\y — 1 + t 

Ịy = -6 -1 

1 


X = -1 + 3t 

y = 2t 


Câu 64/.Viết phương trình tham số của đường thẳng đi qua điểm 0(0 ; 0) và song song 
với đường thẳng p : 3x - 4y +1 = 0 . 


A. 


X = 3t 
y = -4t 


B. 


X = -3t 
y = 4t 


c. 


x = 4t 
y = 3t 


D. 


X = 4t 
y = 1 + 3t' 


Câu 65/.Viết phương trình tham số của đường thẳng (D) đi qua điểm A(-l; 2) và song 
song với đường thẳng p : 5x - 13y - 31 = 0. 


A. 


c. 


X = l + 13t 
y = -2 + 5t 

X = l + 5t 
y = -2-13t 


B. 


X = 1 -13t 


[y = -2 + 5t 
D. Không có đường thăng (D). 


Câu 66/.Viết phương trình tham số của đường thẳng (D) đi qua điểm A(-l ; 2) và 
vuông góc với đường thẳng p: 2x - y + 4 = 0. 


A. 


X = t 

y = 4 + -2t 


B. 


X = -1 + 2t 
y = 2-t 

X = 12-5t 


c. 


X = -l + 2t 
y = 2 + t 


D. 


X = 1 + 2t 
y = 2-t 


Câu 67/.Cho đường thẳng p : jy _ * + ^ . Điểm nào sau đây nằm trên p ? 


A. (7; 5) 


B.(20; 9) 


c. ( 12 ; 0 ) 


D. (-13; 33). 
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Câu 68/. Cho đường thẳng p : I x . Điểm nào sau đây không nằm trên p ? 

Ịy = -V2 + 1 + V2t 

A.(1 ;1) 
c. (12 + V3; a/ 2 ) 


B. (I-VŨI + V 2 ) 

D. (I + VŨI-V 2 ) 

Câu 69/.Cho đường thẳng p : jy = 1 • Viết phưong trình tổng quát của p. 

A. 4x + 5y - 17 = 0 B. 4x - 5y + 17 = 0 

c. 4x + 5y + 17 = 0 D. 4x - 5y - 17 = 0. 

^ x 7, r x -15 x r 

Câu 70/.Cho đường thăng p : -Ị y — 6 + 7t ■ Viết phưong trình tông quát của p. 

A. X + 15 = 0 B. 6x - 15y =0 c. X -15 = 0 D. X - y - 9 = 0. 

Câu 71/.Cho đường thẳng p : jy n • Viết phưong trình tổng quát của p. 

A. X + y - 17 = 0 B. y + 14 = 0 c. X-3 = 0 D. y - 14 = 0. 

7 XV 

Câu 72/.Phưong trình tham số của đường thăng p : A - y = 1 là : 


Ạ fx=5 + 5t [x = 5 + 5t n [x =5 + 7t r 

A ' iĩ=-7t Mĩ=7t c [y = 5t c 

Câu 73/.Phưong trình tham số của đường thẳng p : 2x - 6y + 23 = 0 là : 

fx=5-3t fx = 5 + 3t íx=-S + ^t 


r Jx =5 + 7t n Jx = 5-7t 

^■ i y = 5t Ư -[y = 5t 


fx = 5 -3t 

A. 11 , H- 
y 2 + * 


í X = 5 + 3t 

B. 11 f 

r 2 " 


c.riưf 

Ịy = y + t \y =4 + t 


Câu 74/.Xác định vị trí tưong đối của 2 đường thẳng : 

pi: í* = 9 (1 - ^ và P2 :[* ; A+ A - 2)t 

[y = 2 + V2t Ịy = l + 2t 


A. Song song, 
vuông góc. 


B. Cắt nhau nhưng không 
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c. Trùng nhau. D. Vuông góc. 

Câu 75/.Xá c định vị trí tuơng đối của 2 đuờng thẳng : 

Jx = V 2 + (V3 + V 2 )t íx = -V3+t' 

pi: ly = -V2+(V3-V2)t va p2: ty = -V3+(5-2Vẽ)t' 

A. Song song. B. cắt nhau nhung không vuông 

góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc. 

Câu 76/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 


pi: 


X = 3 + 41 

2 4 và p 2 : 
y = -1 + 7 -1 
3 


x=-7 + 9t' 
2 

y = ị + 8t' 
3 


A/. Song song nhau. B/. cắt nhau nhung không vuông góc. 

c/. Trùng nhau. D/. Vuông góc nhau. 

Câu 77/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 

_ íx = 2 + 5t , íx = 7 + 5t' 
pi: jy = 3-6t và p2: Ịy = -3 +6t' 

A. Song song nhau. B. cắt nhau nhung không vuông góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 78/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 

[X = -3 + 4t , fx = l-2t' 

p |y = 2 - 6t và p2: |y = 4 + 3t' 

A. Song song nhau. B. cắt nhau nhung không vuông góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 79/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 
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[x = 3 + V2t , [x = 2 + V3t' 

p,: W-Ẳ vàp2: yĩĩ-^ 


A. Song song nhau, 
c. Trùng nhau. 


B. Cắt nhau nhung không vuông góc. 
D. Vuông góc nhau. 


Câu 80/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 

[x = 3 + V2t , fx = 2 + V3t' 

pi Tyĩl-Ã vàp2 Tyĩl + ^ 

A. Song song nhau. B. cắt nhau nhung không vuông góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 81/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 

pi: jy = *^ và Ọ 2 : 3x + 2y -14 = 0 

A. Song song nhau. B. cắt nhau nhung không vuông góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 82/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 

pi: 5x + 2y -14 = 0 và p 2 : jy = J ^ 

A. Song song nhau. B. cắt nhau nhung không vuông góc. 

c. Trùng nhau. D. Vuông góc nhau. 

Câu 83/.Xác định vị trí tuong đối của 2 đuòng thẳng : 

pi: 7x + 2y-l = 0 và p 2 : Ịy ^ 5 t 

A. Song song nhau. B. cắt nhau nhung không vuông góc. 
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c. Trùng nhau. 

Câu 84/.Xác định vị trí tương đối của 2 đường thẳng : 


D. Vuông góc nhau. 


pi: jy “ và Ọ 2 : 2x - lOy +15 = 0 


B. Cắt nhau nhưng không vuông góc. 
D. Vuông góc nhau. 


A. Song song nhau, 
c. Trùng nhau. 

Câu 85/.Tìm tọa độ giao điểm của 2 đường thẳng sau đây 

[X = -3 + 4t > _ [x = l + 4t' 
pi: |y = 2 + 5t và p2: jy = 7 - 5t' 

A. (-3 ; 2) B. (1; 7) c. (1; -3) D. (5 ; 1) 

Câu 86/.Tìm tọa độ giao điểm của 2 đường thẳng sau đây : 

(x=l + 2t V _ [x = 1 + 4t' 
pi: |y = 7 +5t và p2: |y = —6 — 3t' 

A. (-3 ; -3) B. (1; 7) c. (1; -3) D. (3 ; 1) 

Câu 87/.Tìm tọa độ giao điểm của 2 đường thẳng sau đây : 

íx = 22 + 2t > _ Jx=12 + 4t' 
pi: 1^551« và P 2: |yll 15 -5t' 

A. (2; 5) B. (-5 ; 4) c. (6 ; 5) D. (0 ; 0) 

Câu 88/.Tìm tọa độ giao điểm của 2 đường thẳng sau đây : 

và p,: 2x + 3 y-19 = 0. 

A. (10 ; 25) B. (-1; 7) c. (2 ; 5) D. (5 ; 3) 

Câu 89/. Với giá trị nào của m hai đường thẳng sau đây song song ? 
pi: 2x + (m 2 +l)y-3 = 0 và p 2 : x + my-100 = 0. 
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A. m = 1 hoặc m = 2 B. m = 1 hoặc m = 0 c. m = 2 D/. m = 1 

Câu 90/. Vói giá trị nào của m hai đường thắng sau đây song song ? 
pi: 2x + (m 2 +l)y-50 = 0 và p 2 : mx + y-100 = 0. 

A. Không m nào B. m = 1 c. m = -1 D. m = 0 

Câu 91/. Vói giá trị nào của m hai đường thắng sau đây song song ? 

pi: {y = ìõ+t 1 + 1,t và p2: mx + 2 y - 14 = 0 - 

A. m = 1 B. m = -2 c. m = 1 hoặc m = -2 D. Không m nào. 

Câu 92/. Với giá trị nào của m hai đường thẳng sau đây song song ? 

pi: |y + và P 2: rnx + 6y-76 = 0. 


A. m = 2 B. m = 2 hoặc m = -3 c. Không m nào D. m = -3 
Câu 93/. Với giá trị nào của m thì 2 đường thẳng sau đây vuông góc ? 
pi: (2m - l)x + my -10 = 0 và P 2 : 3x + 2y + 6 = 0 
3 „ 

A. m = ^ B. Không m nào c. m = 2 D. m = 0. 

Câu 94/. Vói giá trị nào của m thì 2 đường thẳng sau đây vuông góc ? 

[x = l + (m 2 +l)t > [x = 2-3t' 

P 1 • |y ĩ 2- mt và P 2: |y = l-4mf 

A. Không m nào B. m = V3 c. m = ±yỈ3 D. m = -yÍ3 . 

Câu 95/. Định m để 2 đường thắng sau đây vuông góc : 

pi: 2x - 3y + 4 = 0 và P 2 : {y ĩ 1 


A. m = ±- 


B. m = - — 


c. m = V 
2 


D. m = - V 
2 
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Câu 96/.Định m để pi: 3mx + 2y + 6 = 0 và p 2 : (m 2 + 2)x + 2my - 6 = 0 song song nhau : 

A. m = -1 B. m = 1 c. m = 1 và m = -1 D. Không có m. 

Câu 97/. Với giá trị nào của m hai đường thắng sau đây cắt nhau ? 

pi: 2x - 3my + 10 = 0 và p 2 : mx + 4y +1 = 0 
A. Mọi m B. Không có m nào c. m = 1 D. 1 < m < 10. 

Câu 98/. Với giá trị nào của m hai đường thẳng sau đây vuông góc nhau ? 

pi: mx + y-19 = 0 và p 2 :(m-l)x + (m + l)y-20 = 0 
A. Không có m nào B. m = ± 1 c. Mọi m D. m = 2. 

Câu 99/. Với giá trị nào của m hai đường thắng sau đây trùng nhau ? 

pi: 3x + 4y-l = 0 và p 2 :(2m -l)x + m 2 y +1 = 0 
A. Không có m nào B. m = ± 1 c. Mọi m D. m = 2. 

Câu 100/. Vói giá trị nào của m hai đường thẳng sau đây trùng nhau ? 

pi: 2x - 3y + m = 0 và p 2 : |y =?+mt 


A. m = -3 B. m = 1 c. Không m nào D. m = 

Câu 101/. Với giá trị nào của m hai đường thẳng sau đây trùng nhau ? 

[x = m + 2t X _ íx = l + mt 
P 1 ■ jy = 1 + (m 2 + l)t va P 2 ' Ịy = m + t 

, 4 

A. m = -3 B. m = 1 c. Không m nào D. m = Ỷ. 
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§.2 KHOẢNG CÁCH 

Câu 102/. Khoảng cách từ điểm M(1 ; -1) đến đường thẳng p : 3x -4y -17 = 0 là : 

A/. 2 B/. c/. I D/. 4' 

5 5 V5 

Câu 103/. Khoảng cách từ điểm M(1; -1) đến đường thẳng p: 3x + y + 4 = 0 là: 

A/. 1 B/. vTÕ c/. ị D/. 2 VĨÕ. 

2 

Câu 104/. Khoảng cách từ điểm M(5 ; -1) đến đường thẳng p : 3x + 2y +13 = 0 là : 

A/. -ỊL B/.2 c/.2ylũ D/.iị. 

VĨ3 V2 

Câu 105/. Tìm khoảng cách từ điểm 0(0 ; 0) tới đường thăng p : -- + 2- = 1 

6 8 

A/. 4,8 B/. 4 c/. 4 D/. 4L 

10 14 VĨ4 

Câu 106/. Khoảng cách từ điểm M(0 ; 1) đến đường thẳng p : 5x - 12y -1 = 0 là : 
A/. 4 B/. VĨ3 c/. 1 D/. 4 

13 17 

Câu 107/. Khoảng cách từ điểm M(2 ; 0) đến đường thẳng p : jy n 44 là : 


A/. ị B/. 4 c/. ệ D/. V 2 

5 V5 2 

Câu 108/. Khoảng cách từ điểm M(15 ; 1) đến đường thẳng p : Ịy z.\ + ^là : 

A/. Vĩõ B/. 4= c/. -4 D/. V5 

Vĩo V5 
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Câu 109/. pABC với A(1; 2), B(0 ; 3), C(4 ; 0). Chiều cao tam giác ứng với cạnh BC bằng : 

A/. 3 B/. 0,2 c/. -ỉ- D/. ị. 

25 5 

Câu 110/. Tính diện tích pABC biết A(2 ; -1), B(1; 2), C(2 ; -4): 

A/. -L B/.3 c/. 1,5 D/. Vĩ. 

V37 

Câu 111/. Tính diện tích pABC biết A(3 ; -4), B(1; 5), C(3 ; 1): 

A/. V 26 B/. 2 V 5 c/. 10 D/. 5. 

Câu 112/. Tính diện tích pABC biết A(3 ; 2), B(0 ; 1), C(1; 5): 

A/. 5,5 B/. -ịL c/. 11 D/. vTỸ. 

VŨ 

Câu 113/. Cho đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; -1), B(0 ; 3), tìm tọa độ điểm M thuộc 
Ox sao cho khoảng cách từ M tới đường thẳng AB bằng 1. 

A/. (2 ; 0) B/. (4 ; 0) c/. (1 ; 0) và (3,5 ; 0) D/. (VĨ3 ; 0). 

Câu 114/. Cho đường thẳng đi qua 2 điểm A(1 ; 2), B(4 ; 6), tìm tọa độ điểm M thuộc Oy 
sao cho diện tích pMAB bằng 1. 

A/. (1 ; 0) B/. (0 ; 1) c/. (0 ; 0) và (0 ; |) D/. (0 ; 2). 

Câu 115/. Cho đường thẳng đi qua 2 điểm A(3 ; 0), B(0 ; -4), tìm tọa độ điểm M thuộc 
Oy sao cho diện tích pMAB bằng 6. 

A/. (0 ; 1) B/. (0 ; 8) c/. (1; 0) D/.(0 ; 0) và (0 ;-8). 

Câu 116/. Tìm tọa độ điểm M nằm trên trục Ox và cách đều 2 đường thẳng pi : 
3x - 2y - 6 = 0 và 

p 2 : 3x - 2y + 3 = 0 

A/. (1; 0) B/. (0,5 ; 0) c/. (0 ; V 2 ) D/. ( V 2 ; 0). 
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Câu 117/. Cho 2 điểm A(1 ; -2), B(-l ; 2). Đường trung trực của đoạn thẳng AB có 
phưong trình là: 

A/. X - 2y + 1 = 0 B/. 2x + y = 0 c/. X - 2y = 0 D/. X + 2y = 0 

Câu 118/. Cho 2 điểm A(2 ; 3), B(1; 4). Đường thẳng nào sau đây cách đều 2 điểm A, B ? 

A/. x-y +100 = 0 B/. x + y-l = 0 c/. x + 2y = 0 D/. 2x-2y + 10 = 0 

Câu 119/. Cho 3 điểm A(0 ; 1), B(12 ; 5), C(-3 ; 5). Đường thẳng nào sau đây cách đều 3 
điểm A, B, c ? 

A/. -x + y + 10 = 0 B/. x-3y + 4 = 0 c/. 5x-y + l = 0 D/. x + y = 0 

Câu 120/. Khoảng cách giữa 2 đường thẳng pi : 3x - 4y = 0 và p 2 : 6x - 8y - 101 = 0 

A/. 10,1 B/. 1,01 c/. 101 D/. 

Vĩõĩ. 

Giải 

_ _ .16.4-8.3 — 1011 101 

Điểm M (4 ; 3)epi => d(pi, p 2 ) = d(M, p 2 ) = -- 7 —- = = 10,1 

V36 + 64 10 

Câu 121/. cách giữa 2 đường thẳng pi: 7x + y- 3 = 0 vàp 2 : 7x + y +12 = 0 

A/. 15 B/. 9 c/. -4= D/.ĩệ. 

^|5Õ 2 

Câu 122/. Cho đường thẳng p : 7x + lOy -15 = 0. Trong các điểm M(1; -3), N(0 ; 4), P(8 ; 
0), Q(1; 5) điểm nào cách xa đường thẳng p nhất ? 

A/. M B/. N c/. p D/. Q 

Câu 123/. Cho đường thẳng p : 21x -1 ly -10 = 0 . Trong các điểm M(21; -3), N(0 ; 4), P(- 
19 ; 5), Q(1; 5) điểm nào cách xa đường thắng p nhất ? 

A/. M B/. N c/. p D/. Q. 

§.3 GÓC GIỮA HAI ĐƯỜNG THANG 
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Câu 124/. Tìm góc giữa hai đường thẳng pi: X + Vĩy = 0 và p 2 : X +10 = 0 . 

A/. 30° B/. 45° c/. 60° D/. 125°. 

Câu 125/. Tìm góc giữa 2 đường thẳng pi: 2x + 2-v/3y + a/ 5 = 0 và p 2 : y - Vó = 0 
A/. 30° B/. 145° c/. 60° D/. 125°. 

Câu 126/. Tìm góc giữa 2 đường thẳng pi: 2x - y - 10 = 0 và p 2 : X - 3y + 9 = 0 
A/. 90° B/. 0° c/. 60° D/. 45°. 

Câu 127/. Tìm góc hợp bởi hai đường thẳng pi: 6x - 5y +15 = 0 và p 2 : Ịy = Ị+ 5 ^ 

A/. 90° B/. 0° c/. 60° D/. 45°. 

Câu 128/. Tìm cosin của góc giữa 2 đường thẳng pi: X + 2y - V 2 = 0 và p 2 : X - y = 0. 


A/. V 2 B/. ệ c/. ^ D/. 

3 10 3 

Câu 129/. Tìm cosin của góc giữa 2 đường thẳng pi: 2x + 3y -10 = 0 và p 2 : 2x - 3y + 4 = 0. 

A/.ậ- B/. c/. VĨ3 D/.A 

13 VŨ3 13 


Câu 130/. Tìm cosin của góc giữa 2 đường thẳng pi: X + 2y - 7 = 0 và p 2 : 2x - 4y + 9 = 0. 

3 _ , 2 „, 1 _ , 3 

A/. 4 B/. 4 c/.v D/.|. 

V5 V5 5 5 

_ + x A fx = 15 + 12t 

Câu 131/. Tìm cosin của góc giữa 2 đường thăng pi: 3x + 4y +1 = 0 và p 2 : ị y _ ị + ■ 


A/. 


56 

65 





^ .7 / . ~ r\ 4- ' \ X— 2 + t 

Câu 132/. Tìm cosin của góc giữa 2 đường thăng pi : 10X + 5y -1 = 0 và P 2 : ị y _ 1 _ 
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A/.^ỊẸ- B/.ị c/. D/.-ị. 

10 5 10 10 

Câu 133/. Cho đường thẳng d : 3x + 4y -5 = 0 và 2 điểm A(1 ; 3), B(2 ; m). Định m để A 
và B nằm cùng phía đối với d. 

A. m<0 B. m>-l c. m=-Ậ D. m>-4. 

4 4 

Câu 134/. Cho đường thẳng d : |y ^ Ị" + 2 |. và 2 điểm A(1; 2), B(-2 ; m). Định m để A và B 
nằm cùng phía đối với d. 

A. m < 13 B. m = 13 c. m>13 D. m>13. 

Câu 135/. Cho đoạn thẳng AB vói A(1 ; 2), B(-3 ; 4) và đường thẳng d : 4x -7y + m = 0. 
Định m để d và đoạn thẳng AB có điểm chung. 

A. m > 40 hoặc m < 10. B. 10 < m < 40 

c. m >40 D. m < 10 . 

Câu 136/. Cho đoạn thẳng AB với A(1 ; 2), B(-3 ; 4) và đường thẳng d : jy n Ị 71 "I ^ . Định 

m để d cắt đoạn thẳng AB. 

A. m > 3 B. m < 3 

c. m < 3 D. Không có m nào. 

Câu 137/. Cho pABC với A(1 ; 3), B(-2 ; 4), C(-l ; 5) và đường thẳng d : 2x-3y + 6 = 0. 
Đường thẳng d cắt cạnh nào của pABC ? 

A. Cạnh AB. B. Cạnh BC. c. Cạnh AC. D. Không cạnh nào. 

Câu 138/. Cặp đường thẳng nào dưới đây là phân giác của các góc hợp bởi 2 đường 
thẳng 

pi: x + 2y-3 = 0 và p 2 : 2x-y+ 3 = 0. 

A. 3x + y + 6 = 0 và x-3y-6 = 0. 
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B. 3x + y = 0 và —x + 3y — 6 = 0. 

c. 3x + y = 0 và x-3y = 0. 


D. 3x + y = 0 và X + 3y — 6 = 0. 

Câu 139/. Cặp đường thẳng nào dưới đây là phân giác của các góc hợp bởi 2 đường 
thẳng 


p : X + y = 0 và trục hoành Ox. 


A. x + (l +Vữy = 0 

và 

X + (1- Vữy = 0 

B. (l + V2)x + y = 0 

và 

X + (1-V2)y = 0 

c. (l + Vữx-y = 0 

và 

X + (1- Vữy = 0 

D. (1 + Vữx + y =0 

và 

x-(l- Vữy = 0 


Câu 140/. Cặp đường thẳng nào dưới đây là phân giác của các góc hợp bải 2 đường 
thẳng 


pi: 3x + 4y +1 = 0 và p 2 : X - 2y + 4 = 0. 

A. (3 + V5)x + 2(2-V5)y + l + 4V5 = 0 và (3-Vũx + 2(2 + Vũy + I + 4 V 5 = 0. 

B. (3 + V5)x + 2(2-V5)y + l + 4V5=0 và (3-Vũx + 2(2 + Vũy+ I- 4 V 5 =0. 

c. (3 + V5)x + 2(2 + V5)y + l + 4V5 =0 và (3-Vs)x + 2(2 - V5)y +1 - 4 V 5 =0. 

D. (3-V5)x + 2(2-V5)y + l + 4V5 =0 và (3 + Vũx + 2(2 + Vũy + I- 4 V 5 = 0. 


§.4 PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG TRÒN 

Câu 141/. Phưong trình nào sau đây là phưong trình đường tròn ? 
A/. X 2 +y 2 -X -y+9 = 0. B/. X 2 +y 2 -X =0. 

c/. X 2 +y 2 -2xy -1 = 0 D/. X 2 -y 2 -2x+ 3y -1 = 0 
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Câu 142/. Phương trình nào sau đây không phải là phương trình đường tròn ? 


A/. X 2 + y 2 -lOOy + 1 = 0. 

B/. x 2 +y 2 -2 = 0. 

c/. X 2 + y 2 -x + y+4 = 0 

D/. X 2 +y 2 -y = 0 


Câu 143/. Đường tròn x 2 +y 2 -2x + lOy + 1 = 0 đi qua điểm nào trong các điểm dưới 


đây ? 


A/. (2 ; 1) B/. (3 ; -2) 

c/. (4 ; -1) D/. (-1 ; 3) 


Câu 144/. Đường tròn nào dưới đây đi qua điểm A(4 ; -2) 


A/. X 2 +y 2 - 6x -2y + 9 = 0. 

B/. X 2 +y 2 -2x + 6y = 0. 

c/. x 2 +y 2 -4x + 7y-8 = 0 

D/. X 2 + y 2 + 2x -20 = 0 


Câu 145/. Đường tròn nào dưới đây đi qua 2 điểm A(1; 0), B(3 ; 4) ? 


A/. X 2 + y 2 — 4x — 4y + 3 = 0. 

B/. X 2 + y 2 + 8x - 2y - 9 = 0. 

c/. X 2 + y 2 -3x -16 = 0 

D/. x 2 +y 2 -x + y= 0 


Câu 146/. Đường tròn nào dưới đây đi qua 3 điểm A(2 ; 0), B(0 ; 6), 0(0 ; 0)? 


A/. X 2 + y 2 - 2x - 6y +1 = 0 . 

B/. x 2 +y 2 -2x-6y = 0. 

c/. X 2 +y 2 -2x + 3y =0 

D/. X 2 + y 2 -3y-8 = 0 


Câu 147/. Viết phương trình đường tròn đi qua 3 điểm 0(0 ; 0), A(a ; 0), B(0 ; b) 


A/. X 2 + y 2 - ax - by + xy = 0. 

B/. X 2 + y 2 -2ax - by = 0. 

c/. X 2 +y 2 - ax-by =0 

D/. X 2 -y 2 -ay+ by =0 


Câu 148/. Viết phương trình đường tròn đi qua 3 điểm A(-l; 1), B(3 ; 1), C(1; 3). 


A/. X 2 + y 2 + 2x + 2y - 2 = 0. 

B/. X 2 + y 2 - 2x - 2y + 2 = 0. 

c/. X 2 + y 2 + 2 x - 2 y = 0 

D/. X 2 + y 2 - 2x - 2y - 2 = 0 


Câu 149/. Viết phương trình đường tròn đi qua 3 điểm A(0 ; 2), B(2 ; 2), C(1 ; 1 + 4Ĩ ) 


GIÁO VIÊN MU N MUA FILE WORD LIÊN H 0946798489 


47 







NGUY N B o V NG 


[BIÊN SO NYÀS u T MJ 


A/. X 2 +y 2 +2x+ 2y -V 2 = 0. B/. X 2 +y 2 -2x-2y = 0. 

c/. X 2 +y 2 +2x-2y + V 2 =0 D/. X 2 + y 2 -2x-2y-2 = 0 

Câu 150/. Tìm tọa độ tâm đường tròn đi qua 3 điểm A(0 ; 5), B(3 ; 4), C(-4; 3). 

A/. (3 ; 1) B/. (-6 ; -2) c/. (0 ; 0) D/. (-1; -1) 

Câu 151/. Tìm tọa độ tâm đường tròn đi qua 3 điểm A(1; 2), B(-2 ; 3), C(4 ; 1). 

A/. (0 ; -1) B/. (3 ; 0,5) c/. (0 ; 0) D/. Không có. 

Câu 152/. Tìm tọa độ tâm đường tròn đi qua 3 điểm A(0 ; 4), B(2 ; 4), C(4 ; 0). 

A/. (1; 0) B/. (3 ; 2) c/. (1; 1) D/. (0 ; 0). 

Câu 153/. Tìm bán kính đường tròn đi qua 3 điểm A(ll; 8), B(13 ; 8), C(14 ; 7). 

A/. 1 B/. V 2 c/. V5 D/. 2. 

Câu 154/. Tìm bán kính đường tròn đi qua 3 điểm A(0 ; 4), B(3 ; 4), C(3 ; 0). 

A/. 2,5 B/.3 C/.5 D/. 10. 

Câu 155/. Tìm bán kính đường tròn đi qua 3 điểm A(0 ; 0), B(0 ; 6), C(8 ; 0). 

A/. 10 B/. V5 c/. 5 D/. 6. 

Câu 156/. Cho đường tròn x 2 + y 2 +5x + 7y-3 = 0. Tìm khoảng cách từ tâm đường tròn 
tới trục Ox. 

A/. 5 B/. 3,5 c/. 2,5 D/. 7. 

Câu 157/. Tâm đường tròn X 2 + y 2 - 10X + 1 = 0 cách trục Oy bao nhiêu ? 

A/. - 5 B/. 0 C/.5 D/. 10. 

Câu 158/. Đường tròn 2x 2 + 2y 2 - 8x + 4y -1 = 0 có tâm là điểm nào trong các điểm sau 
đây ? 

A/. (-8; 4) B/. (2 ; -1) c/. (-2 ; 1) D/. (8 ; - 4). 
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Câu 159/. Đường tròn X 2 + y 2 + 


X 


V2 


Vĩ = 0 có tâm là điểm nào trong các điểm sau đây ? 


A/.(V2;V3) B/.(-^;0) C/.(^=;0) D/.(0;^). 

Câu 160/. Đường tròn X 2 + y 2 - 6x - 8y = 0 có bán kính bằng bao nhiêu ? 

A/. 10 B/. 5 c/. 25 D/.VĨÕ. 


Câu 161/. Đường tròn x 2 + y 2 -10x-ll = 0 có bán kính bằng bao nhiêu ? 

A/. 36 B/. Vó c/. 6 D/. 2 . 

Câu 162/. Đường tròn X 2 + y 2 - 5y = 0 có bán kính bằng bao nhiêu ? 


A/. 2,5 B/.25 c/. V5 D/. ^. 

2 

Câu 163/. Đường tròn 3x 2 + 3y 2 - 6x + 9y - 9 = 0 có bán kính bằng bao nhiêu ? 


A/. 2,5 B/. 7,5 c/. V5 D/.ặ. 

2 

Câu 164/. Đường tròn (x - a) 2 + (y - b) 2 = R 2 cắt đường thẳng x+y-a-b=0 theo một 
dây cung có độ dài bằng bao nhiêu ? 

A/. R B/. 2R c/. RV 2 

2 

Câu 165/. Đường tròn X 2 + y 2 - 2x - 2y - 23 = 0 cắt đường thẳng X - y + 2 =0 theo một 
dây cung có độ dài bằng bao nhiêu ? 

A/. 10 B/. 6 c/. 5 D/. 5 V 2 

Câu 166/. Đường tròn X 2 + y 2 - 2x - 2y - 23 = 0 cắt đường thẳng X + y - 2 =0 theo một dây 
cung có độ dài bằng bao nhiêu ? 

A/. 6 B/. 3 V 2 c/. 4 D/. 8 

Câu 167/. Đường tròn x 2 +y 2 -1 = 0 tiếp xúc đường thẳng nào trong các đường thẳng 
dưới đây ? 
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A/. 3x - 4y + 5 =0 


B/. X + y - 1 = 0 c/. X + y = 0 D/. 3x + 4y - 1 = 0 


Câu 168/. Đường tròn x 2 +y 2 -4x-2y + l = 0 tiếp xúc đường thẳng nào trong các đường 
thắng dưới đây ? 


A/. Trục tung 


B/. Trục hoành c/. 4x + 2y - 1 = 0 D/. 2x + y - 4 


Câu 169/. Đường tròn X 2 + y 2 - 6x = 0 không tiếp xúc đường thẳng nào trong các đường 
thẳng dưới đây ? 

A/. Trục tung B/. X - 6 = 0 c/. 3 + y = 0 D/. y - 2 = 0 

Câu 170/. Đường tròn X 2 + y 2 + 4y = 0 không tiếp xúc đường thẳng nào trong các đường 
thẳng dưới đây ? 

A/. x + 2 = 0 B/. X - 2 = 0 c/. X + y - 3 =0 D/. Trục hoành. 

Câu 171/. Đường tròn nào sau đây tiếp xúc vói trục Ox ? 

A/. x 2 +y 2 -5 = 0. B/. X 2 +y 2 -2x-10y =0. 

c/. X 2 +y 2 -10y + l = 0 D/. X 2 +y 2 + 6x + 5y+9 = 0 

Câu 172/. Đường tròn nào sau đây tiếp xúc vói trục Oy ? 

A/. X 2 + y 2 -5 = 0. B/. X 2 +y 2 -2x = 0. 

c/. X 2 +y 2 -lOy+ 1 = 0 D/. X 2 +y 2 +6x + 5y-1 = 0 

Câu 173/. Đường tròn nào sau đây tiếp xúc vói trục Oy ? 

A. X 2 + y 2 — lOx + 2y + 1 = 0. B. x 2 +y 2 + x + y-3 = 0. 


c. X 2 + y 2 —1 = 0 D. X 2 +y 2 -4y-5 = 0. 

Câu 174/. Với những giá trị nào của m thì đường thẳng À : 4x + 3y + m =0 tiếp xúc vói 
đường tròn (C): X 2 +y 2 -9 = 0. 

A. m = 3 B. m = -3 c. m = 3 và m = -3 D. m = 15 và m = -15. 
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Câu 175/. Với những giá trị nào của m thì đường thẳng À : 3x + 4y + 3 = 0 tiếp xúc với 
đường tròn (C): (x - m) 2 + y 2 = 9 

A. m = 2 B. m = 6 c. m = 4 và m = -6 D. m = 0 và m = 1. 

Câu 176/.MỘt đường tròn có tâm là điểm (0 ; 0)và tiếp xúc với đường thẳng 
À : X + y - 4 V 2 = 0 . Hỏi bán kính đường tròn bằng bao nhiêu ? 

A. 4 V 2 B. 4 c. 4Ĩ D. 1 

Câu 177/. Một đường tròn có tâm 1(1 ; 3) tiếp xúc vói đường thẳng À : 3x + 4y = 0. Hỏi 
bán kính đường tròn bằng bao nhiêu ? 

A. 3 B. 4 c. 15 D. 1 

5 

Câu 178/. Một đường tròn có tâm I( 3 ; -2) tiếp xúc với đường thẳng A : X -5y +1 = 0 . Hỏi 
bán kính đường tròn bằng bao nhiêu ? 

A. V 26 B. -ỊL C.Ị- D. 6 

V 26 13 

Câu 179/. Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng A: x + y- 7 = 0 và đường tròn 
(C): X 2 + y 2 -25 = 0. 

A. ( 3 ; 4) B. (4 ; 3) 

c. ( 3 ; 4) và (4 ; 3) D. ( 3 ; 4) và (-4 ; 3). 

Câu 180/. Tìm tọa độ giao điểm của đường thẳng A: x-2y + 3 = 0và đường tròn 
(C): x 2 +y 2 -2x-4y = 0. 

A. ( 3 ; 3) và (1; 1) B. (-1; 1) và (3 ; -3) 

c. ( 2 ; 1) và (2 ; -1) D. ( 3 ; 3) và (-1; 1). 

Câu 181:/ Tìm tọa độ giao điểm của đường thắng A : y = X và đường tròn 
(C): x 2 + y 2 -2x = 0. 
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A. (0 ; 0) 


B. (1; 1) 


c .(2 ; 0 ) 


D. ( 0 ; 0) và (1; 1). 


Câu 182/. Tìm tọa độ giao điểm của đường tròn (C) : X 2 + y 2 -2x-2y + l = 0 và 

đường thẳng 



X = 1 +1 

y = 2 + 2t 


A. (1; 0) và (0 ; 1). 


B. (1; 2) và (2 ; 1). 


c. (1; 2) và 



D. (2; 5). 


Câu 183/. Đường tròn (C) : (x-2) 2 (y-l) 2 = 25 không cắt đường thẳng nào trong các 
đường thăng sau đây ? 

A. Đường thăng đi qua điểm (3 ; -2) và điểm (19 ; 33). 

B. Đường thẳng đi qua điểm (2 ; 6) và điểm (45 ; 50). 
c. Đường thắng có phưong trình X - 8 = 0. 

D/. Đường thẳng có phưong trình y - 4 = 0. 

Câu 184/. Tìm giao điểm 2 đường tròn (Ci): x 2 + y 2 -4 = 0 và (C 2 ): x 2 +y 2 -4x-4y + 4 = 0 


A. (V 2 ; V 2 ) và (V 2 ; - V 2 ) B. (2 ; 0) và (-2 ; 0). 


c. (0 ; 2) và (0 ; -2). 


D. (2 ; 0) và (0 ; 2). 


Câu 185/. Tìm giao điểm 2 đường tròn (Ci): x 2 +y 2 -2 = 0 và (C 2 ): x 2 +y 2 -2x=0 


A. (-1; 0) và (0 ;-l) 


B. (2 ; 0) và (0 ; 2). 


D. ( V 2 ; 1) và (1; -V 2 ). 


c. (1 ; -1) và (1 ; 1). 


Câu 186/. Tìm giao điểm 2 đường tròn (Ci): x 2 +y 2 =5 và (C 2 ): x 2 + y 2 -4x-8y + 15 = 0 


A. (1; 2) và (2 ; 1) 


B. (1;2) và(V2 ; Vĩ). 
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c. (1;2) và(V3 ; V 2 ). D. (1; 2). 

Câu 187/. Xác định vị trí tương đối giữa 2 đường tròn (Ci): X 2 + y 2 = 4 và 
(C 2 ): ( X — 3) 2 + (y -4) 2 = 25 . 

A. Không cắt nhau. B. cắt nhau, 

c. Tiếp xúc trong. D. Tiếp xúc ngoài. 

Câu 188/. Xác định vị trí tương đối giữa 2 đường tròn (Ci): X 2 + y 2 =4 và 
(Q): (x + 10) 2 +(y-16) 2 =1. 

A. Không cắt nhau. B. cắt nhau, 

c. Tiếp xúc trong. D. Tiếp xúc ngoài. 

Câu 189/. Xác định vị trí tương đối giữa 2 đường tròn (Ci): x 2 +y 2 -4x=0 và 
(C 2 ): X 2 + y 2 + 8y = 0. 

A. Không cắt nhau. B. cắt nhau, 

c. Tiếp xúc trong. D. Tiếp xúc ngoài. 


§.5 ELIP 

, X 2 y 2 i 

Câu 190/. Đường Elip = 1 có tiêu cự băng : 


A/.l 


B/.9 


C/.2 


D/.4 


..2 . .2 

^ x X y . X 

Câu 191/. Đường Elip = 1 có tiêu cự băng : 


A/. 6 


B/. 18 c/. 3 


D/.9 


Câu 192/. Đường Elip ^ = 1 có 1 tiêu điểm là : 
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A/. (3; 0) 


B/. (0; 3) 


C/.(-V3;0) D/. (0;V3) 


A X 2 V 2 1 i A? •» » ì ^ ^ A7 7 v 

Câu 193/. Cho Elip (E) : — +1-— = 1 và điểm M năm trên (E). Nếu điểm M có hoành độ 

r 16 12 

bằng 1 thì các khoảng cách từ M tới 2 tiêu điểm của (E) bằng : 

A/. 3 và 5 B/. 3,5 và 4, 5 c/. 4±V2 D/. 4 + -Ạ- 

2 

Câu 194/. Cho Elip (E) : —— + 4— = 1 và điểm M năm trên (E). Nếu điểm M có hoành độ 
r 169 144 

bằng -13 thì các khoảng cách từ M tói 2 tiêu điểm của (E) bằng : 


A/. 13 ±V5 


B/. 13 ± Vĩõ c/. 8 và 18 


D/. 10 và 16 


Câu 195/. Tâm sai của Elip ^ + ^ = 1 bằng : 


A/. 0,2 B/. 0, 4 c/. — 

4 


D/.4 


A x X 2 y 2 , , 

Câu 196/. Đuòng Elip + 2— = 1 có tiêu cự băng : 


AI.- 


B/. 6 


C/.3 


D/. 

16 


A ^ 7 V AJ , X 2 y 2 

Câu 197/. Đuòng thăng nào duói đây là 1 đuòng chuẩn của Elip 4U- + Tpl 


A/. x+4 = 0 
3 


B/. x-4 = 0 

4 


c/. X + 2 = 0 


D/. X + 8 = 0 


A v r , A , 7 X 2 y 2 

Câu 198/. Đuòng thăng nào dưới đây là 1 đuòng chuẩn của Elip ^ = 1 


A/. x+ 4^5 =0 B/. X + 4 = 0 


c/. X -4 = 0 


D/. X + 2 = 0 


Câu 199.Q. Tìm Tìm phuong trình chính tắc của Elip có tiêu cự bằng 6 và trục lớn bằng 

10 


A/.ĩỊ+£-i 

25 9 


B/.4 + £ = l 
100 81 
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c/.^ + ỵỉ=i 

15 16 

D/. —- —= 1 

25 16 


Câu 200/ .Tìm phương trình chính tắc của Elip có tiêu cự bằng 6 và đi qua điểm A(0; 5) 


a/AA=i 

25 9 

B/.^- + ỵi=i 

100 81 

c/.^ + ỵỉ=i 

15 16 

D/. —- —= 1 

25 16 


Câu 201/ .Tìm phương trình chính tắc của Elip có một đỉnh của hình chữ nhật cơ sở là 
M(4; 3) 


a/AA=, 

4 3 

B/. —+ —= 1 

16 9 

c/.^-ỵi=i 

16 9 

D/. —+ —= 1 

16 4 


Câu 202/. Tìm phương trình chính tắc của Elip đi qua điểm (2; 1) và có tiêu cự bằng 2 Vĩ 


X 2 y 2 

A/. — + 2- = l 

8 2 

cơ 

00 1 
+ 

ưi 

II 

2 2 

c/Â + ỵì = 1 

6 3 

2 2 

D/.^ + ỵỉ=i 

9 4 


Câu 203/.Tìm phương trình chính tắc của Elip đi qua điểm (6 ; 0) và có tâm sai bằng ^ 


> 

ƠN 1 
+ 

II 

X 2 y 2 

B/. —+ 2- = l 

36 27 

c/À + ỵl =1 

36 18 

2 2 

D/.^ + ỵỉ=i 

6 2 


Câu 204/. Tìm phương trình chính tắc của Elip có tâm sai bằng ^ và trục lớn bằng 6 
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A/.T + T =1 

9 8 

2 2 

B/.^ + ỵỉ=i 

9 5 

2 2 

C/.T+T = 1 

6 5 

2 2 

D/.^ + ỵỉ=i 

9 3 


Câu 205/. Tìm phương trình chính tắc của Elip có một đường chuẩn là X + 4 = 0 và một 
tiêu điểm là điểm (-1; 0) 


> 

■JX X ,o 
+ 

w|'< M 

II 

cơ 

I- 1 1 X 

08 w 

+ 

80 ^ 

II 

0 

X 2 y 2 

c/. - + ĩ- = l 

16 15 

X 2 y 2 

D/. —+ 2- = l 

9 8 


Câu 206/. Tìm phương trình chính tắc của Elip có một đường chuẩn là X + 5 = 0 và đi 
qua điểm 

( 0 ;- 2 ) 


A/. T + IÌ = 1 

20 4 

2 2 

B/.^ + ỵỉ=i 

16 12 

X 2 y 2 

c/. — + 2- = l 

20 16 

X 2 y 2 

D/. — + 2- = l 

16 10 


Câu 207/. Tìm phương trình chính tắc của Elip có trục lớn gấp đôi trục bé và có tiêu cự 
bằng 4 V 3 


X 2 y 2 

A/. —+ 2- = l 

36 9 

X 2 V 2 

B/. —+ 2- = l 

16 4 

2 2 

c/.L + r =1 

36 24 

2 2 

D/.^ + ỵỉ=i 

24 6 


Câu 208/. Tìm phương trình chính tắc của Elip có trục lớn gấp đôi trục bé và đi qua 
điểm (2; -2) 
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A/. 4 + 4 = 1 
16 4 

aỲị=. 

36 9 


B/. 4 + 4 = 1 

24 6 

.,2 . .2 

D/. 4 + 4 = 1 

20 5 


§.6 HYPERBOL 

Câu 209/. Đường Hyperbol - 4— = 1 có tiêu cự băng : 

A/. 1 B/. 2 c/. 3 D/. 6 

A 7 X 2 V 2 , , 

Câu 210/. Đường Hyperbol -2- - A- = 1 có tiêu cự băng : 

16 7 

A/. 6 B/.2V23 C/.3 D/.9 

X 2 y 2 , A A 4. A? 1 \ 4. A? 7 / 

L 206/. Đường Hyperbol Yg- - ^ = 1 có một tiêu điểm là điểm nào dưới đây ? 


Câu 


A/. (-5; 0) 


B/. (0;V7) c/. (VỸ ;0) D/. (0 ; 5) 

= 1. Nếu điểm M có hoành độ 


D/. (U ; V / ) W-1V / ; c 

Câu 207/. Cho điểm M nằm trên Hyperbol (H) : — - — = I . Nếu điểm ]N 

16 20 

bằng 12 thì khoảng cách từ M đến các tiêu điểm là bao nhiêu ? 

A/. 8 B/. 10 và 6 c/. 4 ± Vỹ D/. 14 và 22 

„ A7 J A X 2 y 2 7 ^ 7 , 

Câu 208/. Cho điểm M năm trên Hyperbol (H): - 2 — - 2— = 1. Nếu hoành độ điểm M băng 
8 thì khoảng cách từ M đến các tiêu điểm của (H) là bao nhiêu ĩ 
A/. 6 và 14 B/. 5 và 13 c/. 8 ± yÍ5 


A/. 6 và 14 B/. 5 và 13 c/. 

^ A J TT X 2 y 2 \ 

Câu 209/. Tâm sai của Hyperbol - 4 - - 2— = 1 băng : 

A/. 4 B/. -4 c/. 4 D/. 4 

5 V5 5 5 

A 7 X 2 y 2 , . 

Câu 210/. Đường Hyperbol - 2 - - 2— = 1 có tiêu cự băng : 


D/. 8 ± 4V2 
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c/. 12 D/. 6. 


A ^ v JTT Y 2 y 2 

Câu 211/. Đường thăng nào dưới đây là đường chuẩn của Hyperbol - IU- = 1 ? 


A/. X + 8 = 0 B/. x--ệ = 0 c/. X + 2 = 0 D/. x + -^- = 0 

4 7 


A ^ v ^ JTT Y 2 y 2 

Câu 212/. Đường thăng nào dưới đây là đường chuẩn của Hyperbol ^ = 1 ? 


A/. X + 4 V 5 = 0 B/. X + 4 = 0 c/. x-^ = 0 D/. X + 2 = 0. 

7 


Câu 213/. Điểm nào trong 4 điểm M(5 ; 0), N(10 ; 3 yỉĩ ), P(5 V 2 ; 3 V 2 ), Q(5 ; 4) nằm trên 

>1 X 2 y 2 

một đường tiệm cận của hyperbol - A- = 1 ? 


A/. M B/. N c/. p D/. Q. 


^ ^ ^ x ^ 7 X 2 

Câu 214/. Tìm góc giữa 2 đường tiệm cận của hyperbol -y- - y 2 = 1. 


A/. 30° B/. 60° c/. 45° D/. 90°. 

Câu 215/. Hyperbol (H) có 2 đường tiệm cận vuông góc nhau thì có tâm sai bằng bao 
nhiêu ? 


A/. 2 B/. 3 c/. Ệ- D/. V 2 

2 


Câu 216/. Tìm phưong trình chính tắc của hyperbol nếu nó có tiêu cự bằng 12 và độ dài 
trục thực bằng 10. 


aí|Ịi 

25 9 


B/.4-£ = l 
100 125 


cy.£-£ = i 

25 11 


25 16 


Câu 217/. Tìm phưong trình chính tắc của hyperbol nếu nó có tiêu cự bằng 10 và đi qua 
điểm A(4; 0). 
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A/. 


íl_ỵl =1 

25 9 


B/. 


íl_ỵl =1 

16 81 


c/. 


>u _ỵ2 
Ĩ6 9 


1 


D/. 


íl_ỵl = i 

16 4 


Câu 218/. Tìm phương trình chính tắc của hyperbol nếu một đỉnh của hình chữ nhựt cơ 
sở của hyp. đó là M(4; 3). 


4 3 


16 9 


c/4-^=i 

16 9 


16 4 


Câu 219/. Tìm phương trình chính tắc của hyperbol nếu nó đi qua điểm (4 ; 1) và có tiêu 
cự bằng 2 a/Ĩ5 


A/. 


íl_ỵl=i 

14 7 


B/. 


íl_ỵl = i 

12 3 


c/. 


íl_ỵl =1 

11 4 



Câu 220/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó đi qua điểm (6 ; 0) và có tâm 
sai bằng 


A/. 


íl_ỵl = i 

36 13 


B/. 


íl_ỵl = i 

36 27 


c/. 


íl_ỵl = i 

36 18 



Câu 221/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó có tâm sai bằng 2 và tiêu cự 
bằng 4 


A/. 
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c/.ị-ị = 1 

6 5 


D/. x 2 -^ = l 
3 


Câu 222/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó có một đường chuẩn là 

2x+Vĩ 


. . X 2 X 2 

A/. ^--^- = 1 

1 4 

c/.^ = l 

2 2 


B/. x 2 -y 2 =1 


D/. x 2 -^ = l 
2 


Câu 223/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó đi qua điểm (2 ; 1) và có một 
2 

đường chuân là X + -J= = 0 
V 3 


A/.ị-V=i 

3 3 


B/. x 2 -^ = l 


c/. y + y 2 =l 


D/. y-y 2 =i 


Câu 224/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó có trục thực dài gấp đôi trục 


có tiêu cự bằng 10 



a/A-XU 

X 2 

B/. —- 

£-1 

16 4 

20 

5 

C/.^-^ = l 

X 2 

D/. —- 

-11-1 

16 9 

20 

10 


Câu 225/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó tiêu điểm là (3 ; 0) và một 
đường tiệm cận có phương trình là : V2x + y = 0 


A/. 




c/. 
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Câu 226/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó tiêu điểm là (-1 ; 0) và một 
đường tiệm cận có phương trình là : 3x + y = 0 

A/.íi-ỉi-l 

B/. —- —= 1 

1 3 

1 6 

c/.íi-U 1 

D/. -X 2 + — = 1 

1 9 

9 

Câu 227/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) mà hình chữ nhật cơ sở có một đỉnh 

là (2; -3) 


A/.íi-ỵi=i 

Ctí 

1 x 

1 

|*< 

II 

2 3 

2 -3 

c/.^-ỵi=i 

9 3 

D/. —- —= 1 

4 9 


Câu 228/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó có một đường tiệm cận là 
X - 2y = 0 và hình chữ nhật cơ sở của nó có diện tích bằng 24. 


X 2 

-íl-1 

B/. 

X 2 

.»1-1 

12 

3 

T 

12 

X 2 

.£-1 

D/. 

X 2 

-ỵi=i 

48 

12 

12 

48 


Câu 229/. Tìm phương trình chính tắc của Hyp. (H) biết nó đi qua điểm là (5 ; 4) và một 
đường tiệm cận có phương trình là : X + y = 0 

A/. = i B/. X 2 -y 2 =9 

5 4 

c/. X 2 - y 2 = 1 D/. Không có. 

§.7 PARABOL 

Câu 230/. Viết phương trình chính tắc của Parabol đi qua điểm A(1; 2). 

A/. y 2 =4x B/. y 2 =2x c/. y = 2x 2 D/. y = X 2 +2x -1. 

Câu 231/. Viết phương trình chính tắc của Parabol đi qua điểm A(5 ; -2). 
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A/. y = x 2 -3X-12 B/. y = X 2 - 27 

c/. y 2 =y D/. y 2 = 5x - 21 . 

Câu 232/. Viết phương trình chính tắc của Parabol biết tiêu điểm F(2 ; 0). 

A/. y 2 =2x B/. y 2 =4x c/. y 2 = 8x D/. y=^x 2 . 

6 

Câu 233/. Viết phương trình chính tắc của Parabol biết tiêu điểm F(5 ; 0). 

A/. y 2 =5x B/. y 2 =10x c/. y 2 =^x D/.y 2 =20x. 

Câu 234/. Viết phương trình chính tắc của Parabol biết đường chuẩn có phương trình X 
+ 1 = 0 . 

A/. y 2 =2x B/. y 2 =4x c/. y = 4x 2 D/. y 2 =8x. 

Câu 235/. Viết phương trình chính tắc của Parabol biết đường chuẩn có phương trình X 



A/. y 2 =-x B/. y 2 =x c/. y 2 = 2x D/.y 2 =|. 

Câu 236/. Cho Parabol (P) có phương trình chính tắc y 2 = 4x. Một đường thẳng đi qua 

tiêu điểm F của (P) cắt (P) tại 2 điểm A và B, Nếu A(1 ; -2) thì tọa độ của B bằng bao 
nhiêu ? 

A/. (4 ; 4) B/. (2 ; 2 V 2 ) c/. (1; 2) D/. (-1; 2). 

Câu 237/. Một điểm A thuộc Parabol (P): y 2 =4x. Nếu khoảng cách từ A đến đường 

chuẩn bằng 5 thì khoảng cách từ A đến trục hoành bằng bao nhiêu ? 

A/. 3 B/. 8 c/. 5 D/. 4 

Câu 238/. Một điểm M thuộc Parabol (P): y 2 = X . Nếu khoảng cách từ đến tiêu điểm F 
của (P) bằng 1 thì hoành độ của điểm M bằng bao nhiêu ? 
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A/. ị B/. ệ c/. V3 D/. 3. 

4 2 

TỐNG HỢP 


Câu 1. Cho đường thắng A có phương trình tham số 
phương 

của A có tọa độ là: 


X — 

y = 



—3 -Ị- 3 1 


. Một vec tơ chỉ 


A)(-l;6); B)(ỉ;3); C)(5;-3); D) (-5; 3); 

Câu 2. Trong các điểm có tọa độ sau đây, điểm nào nằm trên đường thẳng A có 
\x = t 

phương trình tham sô là _ ? 

F g \y = 2-t 


A) (1; 1); B) (0 ;-2); C)(l;-1); D) (-1; 1);. 

Câu 3. Cho đường thẳng đi qua hai điểm A(l;l), B(2;2) có phương trình tham số là: 


A) 


ịx = l + t 

Ịy = 2+2Í 


B) 


ịx = 2 + 2t 
[y = l + t 


C) 


ịx = l + t 

\y = i+ 2 f 



Câu 4. Cho đường thắng A có phương trình tham số 


ịx = l-21 
\y = 3-t 


. Hệ số góc của A là: 


A)-2; B)-ỉ; C) 2; D)ỉ . 


Câu 5. Cho đường thắng d có phương trình tham số 


ịx = —2 + 5t 
|y = 4-3f 


một vec tơ pháp tuyến của d có tọa độ là: 

A) ( 5; -3); B) (-3 ; 5); C)(3; 5); D) (3 ; -5). 

Câu 6. Đường thăng A (Ji q Ua hai điểm A(-l; 1) , B( 1; -1) có phương trình tổng quát là: 
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A) X + y = 0 ; B)x-y + 2 = 0; 

C) X + y + 1 = 0; D)x-y-2 = 0. 

Câu 7. Cho đường thằng d có phương trình tổng quát là X + 2y + 2 = 0 đường thắng d có 
hệ số góc là: 

A)2; B)i ; C)-2; D) -ị . 

Câu 8. Cho đường thẳng d có phương trình tổng quát là : 2x + 3y - 5 = 0. Trong các vec 
tơ sau đây, vec tơ nào là vec tơ chỉ phương của d : 

A) ( 2; 3); B) (3 ; 2); C)(3 ; - 2 ); D) (2 ; -5). 

Câu 9. Cho đường thẳng A đi qua gốc tọa độ o và vuông góc với đường thăng d có 
phương trình là X - 2y + 2006 = 0. Đường thẳng A có phương trình tổng quát là: 

A) X + 2y = 0 ; B) 2x + y = 0; 

C) 2x + y + 2006 = 0; D)2x - y + 2006 = 0 . 

Câu 10. Cho hình thang ABCD có hai đáy là AB và CD. Gọi M,N lần lượt là trung điểm 
của AD, BC.Biết phương trình hai đường thẳng AB,CD lần lượt là X + y + 1 =0 và X + y 
+ 9 = 0. phương trình đường thẳng MN là: 

A)2x +2y + 5= 0 ; B)x+y + 5=0; 

C) X + y + 10 =0; D)x + y + 8 = 0 . 

Câu 11. Cho đường thằng d cắt hai trục tọa độ lần lượt tại hai điểm M( - 3 ; 0), N ( 2 ; 0). 
Phương trình tổng quát của d là: 


A)2x - 3y + 6 = 0 ; 

B)2x - 3y 

C) 2x - 3y + 1 =0; 

X y 
D >§ 2 
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Câu 12. Cho đường thắng d x có phương trình tham số là 


Ịx = l — t 

|y = 2 + í 


và đường thẳng 


d 2 có phương trình tổng quát làx-y + 3 = 0. Trong các mệnh đề sau, tìm mệnh đề 
đúng: 


A) dị không cắt d 2 ; 


B )d 1 trùng d 2 ; 


C) d 1 ±d 2 ■ D) d 1 / /d 2 . 

Câu 13. Cho hai đường thắng Aj và A 0 lần lượt có phương trình X - y = 0 và 
Võx — y — 0 . Góc giữa hai đường thẳng Aj và A 2 là: 


A) 15°; B) 30°; C)45°; D) 75° . 

Câu 14. Cho hai đường thắng Aj và A, lần lượt có phương trình 

là: Võx — y + 2006 = 0 và X — Võy + 2007 = 0. Góc giữa hai đường thẳng Aj và A 2 là: 


A) 15°; B) 30°; C)45°; D) 60° . 

Câu 15. Cho hai đường thăng d lr d 2 lần lượt có phương trình 

3x + 4y + 20 = 0 và 3x + 4y + 80 =0. Đường tròn ( c ) tiếp xúc đồng thời với d Ị và d 2 có 
bán kính là: 


A) 60; B) 40 ; C) 5 ; D) 6. 

Câu 16. Trong số các đường tròn có phương trình dưới đây, đường tròn nào đi qua 
gốc tọa độ o ( 0;0) ? 

A)x 2 +i/=l ; B) (x — 3) 2 + (y — 4) 2 = 25 ; 

cx 2 +Ị/ 2 -4 x-4ị/ + 8 = 0 ; D)X 2 +y 2 -x-y + 2 = 0 

Câu 17. Đường tròn ( C) X 2 + y 2 + 4x + 2y — 20 = 0 có tâm I và bán kính R là: 

A)I( 2 ; 1), R = 20 ; B)/( 2; 1), R = 25; 

c)/(-2; -1), R = 25; Dí( -21), R = 5. 
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Câu 18. Cho điểm A( -2 ; 0), B ( V 2 ; V 2 ) và c (2; 0). Đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABC có phưong trình là: 

A)x 2 +y 2 -4 = 0 ; B) ; X 2 + y 2 -4x + 4 = 0 

C) x 2 +y 2 +4x-4y + 4 = 0 ; D).x 2 +y 2 =2 

Câu 19. Cho hai điểm A ( 3; 0) và B ( 0 ; 4). Đường tròn nội tiếp tam giác OAB có 
phưong trình là: 

A)X 2 +y 2 =l ; B) x 2 +y 2 = 2; 

C) X 2 + y 2 - 2x - 2y +1 = 0 ; D) X 2 + y 2 - 6x - 8y + 25 = 0. 

Câu 20. Tiếp tuyến vói đường tròn ( c ) X 2 + y 2 = 2 tại điểm M ( 1 ;1) có phưong trình là: 

A)x + y - 2 = 0 ; B)x+y + l=0; 

C)2 X + y - 3 =0; D)x - y = 0 . 

Câu 21. Có bao nhiêu đường thẳng đi qua điểm A ( 5; 6 ) đồng thòi tiếp xúc vói đường 
tròn (C) 

Có phưong trình (x — l) 2 + (y — 2) 2 = 1 

A) 0; B) 1 ; C) 2 ; D) 3. 

Câu 22. Có bao nhiêu tiếp tuyến của đường tròn ( C) X 2 + y 2 — 8X — 4y = 0 
đi qua gốc tọa độ ? 

cA) 0; B) 1 ; C) 2 ; D) 3. 

Câu 23. Từ điểm A (4 ; 0 ) ta kẻ 2 tiếp tuyến vói đường tròn (C ) X 2 + y 2 = 4 

Tiếp xúc vói ( c ) lần lượt tại B và c. Tâm I của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có 
tọa độ là: 

A) ( 2; 0); B) (1; 0); C)(2 ; 2 ); D) (1; 1). 
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Câu 24. Cho đường tròn ( C): X 2 + y 2 - 2 = 0 và đường thẳng d: X - y + 2 = 0. Đường 
thẳng A tiếp xúc vói ( c ) và song song vói d có phưong trình là: 

A)x - y + 4 = 0 ; B)x-y-2=0; 

C)x - y - 1 = 0; D)x - y + 1 = 0 . 

Câu 25. Cho hai đường tròn 

(CJ (x —l) 2 +(y —l) 2 =1 và(C 2 ) (x — 4) 2 + (y — l) 2 =4 
Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A) (Cj) chứa trong (C 2 ) B)(C 2 ) cắt (C 2 ) 

C)(Ci) tiếp xúc vói (C 2 ) D)(C 2 ) và (C 2 ) không có điểm chung. 

Câu 26. Cho đường tròn ( C) X 2 + y 2 — 2x — 4y + 4 = 0 

Và đường thẳng d: 4x + 3y + 5 = 0. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A) ( c ) cắt d ; B) (C ) tiếp xúc vói d; 

C) d đi qua tâm của ( C); D) d và ( c ) không có điểm chung. 

Câu 27. Cho elip ( E) có hai tiêu điếm là 1 và 2 và có độ dài trục lớn là 2a. 

Trong các mệnh đề sau , mệnh đề nào đúng? 

p p p p _ p p p p 

A) 2a =12; B) 2a > V u C)2a < 1 u D) 4a = 1 u 

Câu 28. Cho elip (E ) có tiêu cự là 2c, độ dài trục lớn và trục nhỏ lần lượt là 2a và 2b. 
Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A) c < b < a; B) c < a < b; C) c > b > a; D) c < a và b < a. 

Câu 29. Cho điếm M năm trên đường elip ( E) có hai tiêu điếm 1 và 2 và có độ dài trục 

lớn là 2a. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 
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g) F 1 M + F 2 M < 2fl . 
0) FjM — F 2 M = 2fl 


_ , . ,,, ,,, íỊ + ỵỊ = i ... 

Câu 30. Cho elip ( E) có phương trình chính tăc là fl 2 ^2 . Gọi 2c là tiêu cự của ( E). 

Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A)c 2 = a 2 +b 2 ; B)b 2 =a 2 +C 2 ; 

C)a 2 —b 2 +c 2 ; D)c — a +b . 


i A ^ V ú 

Câu 31. Cho điểm M ( 2;3) nằm trên đường elip có phương trình chính tắc là fl 2 £,2 
Trong các điểm sau đây, điểm nào không nằm trên ( E) ? 

A) (-2; 3); B) (2 ; -3); C)(-2 ; -3 ); D) ( 3 ; 2). 

Câu 32. SỐ trục đối xứng của đường elip là : 

A) 0; B) 1 ; C) 2 ; D) vô số 


2 -.2 

Câu 33. Cho elip có phương trình chính tăc là —- + — 1 

a b 


Trong các điểm có tọa độ sau đây, điểm nào là tiêu điểm của elip? 

A) (10; 0); B) (6 ; 0); C)(4 ; 0 ); D) ( - 8 ; 0). 

Câu 34. Cho elip chính tắc ( E) có tiêu điêm Fi ( 4 ; 0) và một điểm là A( 5 ; 0) 
Phương trình chính tắc của ( E) là: 


A)ịyA \ 

25 16 


B)ị+Ạ=i 

5 4 


C)£ + £ = l 
25 9 


+ = l 

5 4 
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2 2 

^ x ỵ A y 7 

Câu 35. Cho elip ( E) có phương trình chính tăc là B)-^- + ^j- = 1 . Tiêu cự của elip ( E) là: 

A)lS ; B) 4 ; C) 2 ; 0)2^15. 


Câu 36. Cho elip ( E) = 1 và đường tròn ( C): X 2 + y 2 = 25. 

25 16 

Số điểm chung của ( E) và (C ) là: 

A) 0; B) 1 ; C) 2 ; D) 4. 

ỵ 2 y 2 

Câu 37. Elip ( E) —— + -2— — 1 và đườne tròn ( C) X 2 + V 2 = 144 có bao nhiêu điểm 
r 169 144 & J 

chung? 

A) 0; B) 1 ; C) 2 ; D) 4. 

Câu 38. Cho elip (E) có phương trình 4x 2 + 9y 2 = 36. Độ dài trục lớn của (E) là: 

A) 4; B) 6 ; C) 9 ; D) 18. 

Câu 39. Cho elip (E) có phương trình 4x 2 + 9y 2 = 1. Độ dài trục nhỏ của (E) là: 

A) 1; B)2 ; C) 4; D) 6. 

Câu 40. Cho elip (E) :9x 2 + 25y 2 = 225. Tiêu cự của ( E) là: 

A) 8 ; B) 10 ; C) 18 ; D) 50. 

Câu 41. Cho hypebol (H) :9x 2 - 16y 2 = 144. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào SAI ? 

A) (H) có độ dài trục thực bằng 8. 

B) (TI) có độ dài trục ảo bằng 6. 

C) (H) có tiêu cự bằng 10. 

^ x 4 

D) (TI) có hai tiệm cận là y = ±-^x 

Câu 42. Cho hypebol (H) X 2 - y 2 = 4. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 
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A) (H) có tâm sai e = ~Y~ . 

B) (H) có tiêu điểm nằm trên trục Oy. 

C) Khoảng cách giữa hai đỉnh của (H) bằng 2 V 2 

D) (H) có hai tiệm cận vuông góc với nhau. 

2 . .2 

Câu 43. Góc giữa hai tiệm cận của hypebol (H): ^ ^ = 1 băng giá trị nào sau đây? 
A) 30°; B) 45° ; C) 60° ; D) 90°. 


Câu 44. Cho hypebol (H) có độ dài trục thực bằng 8 và tâm sai e = 2 ' Phuong trình 
chính tắc của (H) là: 


16 84 


..2 -.2 

B)ị-£ = 1 

84 16 


C)-4-£ = i 
100 84 


D)íl_^L = l. 

16 100 


Câu 45. Hypebol (H): X 2 - y 2 = 1 có tâm sai là: 

A)2; B)V2 ; C) 4 ; 


D)ậ 

2 


Câu 46. Cho parabol (P) có đỉnh là gốc tọa độ và nhận F( 2;0) là tiêu điểm. Phuong 
trình chính tắc của (P) là: 

A)\J 2 = 2x; % 2 =4x; C)if =6x; D)x 2 =4y. 
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Câu 47. Parabol (P) :y 2 = 16x có tiêu điểm là: 

A)F(1;0); B)F(4;0); C) F( 2 ; 0); D) F( -2;0). 

Câu 48. Cho parabol (P) đi qua ba điểm 0( 0;0), A( 2 ; 2) và B( 2 ; -2 ). Tâm sai của (P) 
là: 


A)ì ; B)1 ; C)ỉ ; D) 4Ĩ. 

Câu 49. Khoảng cách giữa hai đuòng chuẩn của cônic (C): X 2 - y 2 = 4 là: 

A) 2 ; B) 4 ; C) 4 Ĩ ; D) 2V2. 

Câu 50. Cho cônic chính tắc(C) có một đỉnh là A( 1;0) và hai tiệm cận là y = X và y = - X. 
Phuong trình chính tắc của (C) là: 

A)x 2 +y 2 = 1; B)y 2 =x; C)y = x 2 ; D)x z -y 2 =l. 
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